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म 84 × 67 जैसी दो अकंों वाली दो संख्याओ ंका गणुा कैसे करते हैं? 
पहले चरण में हम 84 × 7 को हल करते हैं । इसमें ‘हासिल’ लगाया 
जाता ह ैया पनुर्समहूीकरण किया जाता ह,ै अर्थात 84 × 7 = (4 + 
80) × 7 = 4 × 7 + 80 × 7 तो,

Multiplication: A ‘better’ algorithm 

Keywords: Multiplication, algorithm, two-digit, lattice, conceptual understanding 

How do we multiply two numbers like 84 × 67? At the first step we find 84 × 7. This involves a 
‘carryover’, or regrouping, i.e., 84 × 7 = (4 + 80) × 7 = 4 × 7 + 80 × 7. So,  

● We start with 4 × 7 = 28 

● And put down 8 

● Remember that we need to add 2 to the next product 

● Find 80 × 7, or rather 8 × 7 = 56   

● And add 2 to this, i.e., 56 + 2 = 58  

● Complete the product 84 × 7 = 588 

And this is just step 1 (Figure 1)!  

Note the complexity! When we add, we deal with only one operation and all digits are added. Here 
on the other hand, to multiply by a 2-digit number, one has to multiply 8 and 7 and then add 2. In 
other words, there are two operations in this step – multiplication and addition. Therefore, the 
order of these two operations matters since (7 × 8) + 2 ≠ 7 × (8 + 2). But it is quite natural for a 
learner to get confused on whether to multiply (by 7) first and then add, or the other way. Also, 
unlike addition, the ‘carry’ is not usually written down. So, there are more things to keep in mind. 

A similar set of steps is repeated for 84 × 60, or 84 × 6 = 504. This also requires ‘carry’ and since 
writing multiple such digits can be confusing, none are usually written. But that hardly helps a 
learner at the beginning.  

Moreover, this is often written with a blank or ‘×’ at the unit’s place (Figure 2). 
Then we add up 588 and 504×. No one is taught to add 8 + × but is expected to do 
so here. It is surprising how this continues in classrooms still, at least 20-25 years 
after textbooks have changed. Since we are multiplying by a multiple of 10, i.e., 60 
in this case, why shouldn’t we write the partial product of 84 × 60 as 5040? We 
hope that teachers stop using the ‘×’ out of sheer inertia to change and make their 
pedagogy more meaningful. 

Is there another way to avoid such issues? Fortunately, there is one. And it can be used for any 
multiplication with two whole numbers, no matter how large each is.  

The standard method, illustrated above uses distributive property only once, viz.,  

84 × 67 = 84 × (7 + 60) = 84 × 7 + 84 × 60  

which results in the two partial products 588 and 5040 that gets added at the end.  

However, we can use the distributive property twice, i.e., for both numbers and 
get four partial products: 

84 × 67 = (80 + 4) × (60 + 7) = (80 × 60) + (4 × 60) + (80 × 7) + (4 × 7) 

×  60 7 
80 4800 560 

4 240 28 
Figure 3 

×  800 20 5 
300 240000 6000 1500 

  

Figure 1 

  

Figure 2 

चित्र-1
•	 हम हल करने की शरुुआत 4 × 7 = 28 से करते हैं 
•	 और 28 के 8 को नीच ेलिख दतेे हैं 
•	 हमें यह भी याद रखना होगा कि हासिल आए 2 को अगले गणुनफल में 

जोड़ना ह ै
•	 अब, 80 × 7 या यूँ कहें कि 8 × 7 = 56 को ज्ञात करें ।
•	 और इस गणुनफल में हासिल 2 जोड़ दें, अर्थात 56 + 2 = 58 
•	 अब 84 × 7 का गणुा करें यानी 84 × 7 = 588 

और यह सिर्फ़  चरण-1 ह ै(चित्र-1)! 

आपने दखेा कि यह कितना जटिल ह!ै जब हम ‘जोड़’ करते हैं तब हम केवल 
एक ही संक्रिया लाग ूकर रह ेहोते हैं और इसमें सभी अकंों को जोड़ना होता ह ै। 
लेकिन यहाँ दो अकंों वाली संख्या का गणुा करने के लिए पहले हमें 8 और 7 
का गणुा करना पड़ता ह ैफिर इसके गणुनफल में हासिल का 2 जोड़ना पड़ता 
ह ै। दसूरे शब्दों में कहें तो, इस चरण में दो संक्रियाए ँहोती हैं – गणुा और जोड़ । 
इसीलिए, इन दोनों संक्रियाओ ंका क्रम मायने रखता ह ैक्योंकि (7 × 8) + 2 ≠ 
7 × (8 + 2) । लेकिन यह स्वाभाविक ह ैकि कोई भी सीखने वाला इससे भ्रमित 

की-वर्ड : गणुन, कलनविधि, दो अकंीय, लेटिस, अवधारणात्मक समझ 
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हो सकता ह ैकि पहले (7 से) गणुा करें और फिर (2) जोड़ें 
या इसका उल्टा करें (यानी पहले 2 जोड़ें और फिर 7 से गणुा 
करें) । इसके अलावा जोड़ के सवाल हल करने के विपरीत 
गणुा में आमतौर पर हल करने की प्रक्रिया में ‘हासिल’ को 
कहीं लिखा नहीं जाता ह ै। ऐसे में काफ़ी चीज़ें हल करने वाले 
को ध्यान में रखनी पड़ती हैं ।

यही चरण 84 × 60 या 84 × 6 = 504 के लिए दोहराए 
जाते हैं । इसमें भी ‘हासिल’ दनेा पड़ता ह ै। चूकँि ऐसे कई 
हासिल के अकं लिखने से भ्रम हो सकता ह,ै इसलिए 
आमतौर पर कोई भी अकं लिखा नहीं जाता ह ै। लेकिन 
शरुुआत में ऐसा करना बमशु्किल ही सीखने वालों के लिए 
मददगार होता ह ै।
इसके अलावा, इकाई का स्थान अकसर  
ख़ाली छोड़ा जाता ह ैया वहाँ ‘×’ लिखा 
जाता ह ै(दखेें चित्र-2) । फिर हम 588 
और 504 × जोड़ दतेे हैं । किसी को भी 
8 + × जोड़ना नहीं सिखाया जाता ह ै
लेकिन यहाँ इन्हें जोड़ने की अपेक्षा की 
जाती ह ै। यह आश्चर्य की बात ह ै कि 
यह अभी भी कक्षाओ ंमें ज़ारी ह ैजबकि पाठ्यपसु्तकों में 
बदलाव हुए कम-से-कम 20-25 साल गज़ुर चकेु हैं । चूकँि 
हम 10 के गणुज, जो इस उदाहरण में 60 ह,ै से गणुा करते हैं 
तो हम 84 × 60 के आशंिक गणुनफल को 5040 क्यों नहीं 
लिख सकते हैं? हम उम्मीद करते हैं कि शिक्षक इस जड़ता 
को तोड़कर ‘×’ का प्रयोग करना बन्द कर देंगे और अपने 
शिक्षाशास्त्र को अधिक सार्थक बनाएगँे ।

ऐसी समस्याओ ं से बचने के लिए अन्य क्या तरीक़े हैं? 
सौभाग्य से, एक तरीक़ा ह ै। और यह तरीक़ा किन्हीं भी दो 
परू्ण संख्याओ ंके गणुा के लिए इस्तेमाल किया जा सकता ह ै
चाह ेवे संख्याए ँकितनी भी बड़ी संख्या क्यों न हों । 

ऊपर बताई गई मानक विधि केवल एक ही बार वितरण गणु 
का उपयोग करती ह ैअर्थात, 

84 × 67 = 84 × (7 + 60) = 84 × 7 + 84 × 60  

जिसके परिणामस्वरूप दो आशंिक गणुनफल 588 और 
5040 प्राप्त होते हैं जो अन्त में जोड़ दिए जाते हैं ।

हालाँकि, हम वितरण गणु का दो बार उपयोग कर सकते हैं, 
यानी दोनों संख्याओ ंके लिए, और चार आशंिक गणुनफल 
प्राप्त कर सकते हैं ।

चित्र-2

84 × 67 	= (80 + 4) × (60 + 7) 
	 = (80 × 60) + (4 × 60) + (80 × 7) + (4 × 7)

इसे द्वि-आयामी तालिका में 
अच्छे-से सारणीबद्ध किया जा 
सकता ह ै(चित्र-3) । और फिर 
प्राप्त आशंिक गणुनफल को 
जोड़ा जा सकता ह ै। ध्यान दें कि 
यह तरीक़ा पहले वाली विधि 
से परूी तरह से भिन्न नहीं ह ै। ये 
कॉलम-वार योग वही आशंिक गणुनफल हैं जो हमें पहले 
मिले थे । 

तीन-तीन अकंों वाली संख्याओ,ं मसलन 379 × 825, 
के गणुनफल के लिए, तालिका चित्र-4 की तरह होगी । 
हालाँकि, जब और भी अधिक अकंों वाली संख्याओ ंके 
गणुा की तरफ़ बढ़ेंगे, इतने सारे शनू्य लिखना बोझिल हो 
सकता ह ै। लेकिन इसका भी एक हल ह ै।

× 800 20 5

300 240000 6000 1500

70 56000 1400 350

9 7200 180 45

चित्र-4

हम एक लघ ुजाली बना सकते हैं, जैसा कि 84 × 67 के 
लिए चित्र-5 में दर्शाया गया ह ै। लेकिन आशंिक गणुनफल 
के शनू्यों (जैसे कि चित्र-3 की दीर्घ तालिका में दिखाया गया 
ह)ै को ध्यान रखने के लिए प्रत्येक खाने को चित्र-6 की तरह 
विकर्ण से बाँटने में मदद मिलती ह ै। 

चित्र-5 चित्र-6

ध्यान दें कि प्रत्येक विकर्ण के अकं (निचले बाए ँसे ऊपरी 
दाए ँतक) किस तरह आशंिक गणुनफल के योग (दाए ँसे 
बाए)ँ के अनरुूप हैं, जैसा कि चित्र-7 में दिखाया गया ह ै। 

× 60 7

80 4800 560

4 240 28

चित्र-3

इकाई 

इकाई इकाई 

इकाई 

इकाई 

दहाई दहाई दहाई

दहाईदहाई

दहाई

सैकड़ा



35अज़ीम प्रेमजी यनूिवर स्िटी एट राइट एंगल्स, जुलाई 2024

इसे हम दीर्घ जाली बनाने के लिए तीर 
कार्ड का इस्तेमाल कर और लघ ुजाली में 
इसके रंगों के अनरुूप रंगों से अकं 
लिखकर समझा सकते हैं (चित्र-8) ।

इस तरह हम विकर्णों से भी योग कर 
सकते हैं (चित्र-9) । 

यदि हम इस विधि को और सटीक या 
शदु्ध करें तो यह कुछ इस तरह होगी,

Multiplication: A ‘better’ algorithm 

Keywords: Multiplication, algorithm, two-digit, lattice, conceptual understanding 

How do we multiply two numbers like 84 × 67? At the first step we find 84 × 7. This involves a 
‘carryover’, or regrouping, i.e., 84 × 7 = (4 + 80) × 7 = 4 × 7 + 80 × 7. So,  

● We start with 4 × 7 = 28 

● And put down 8 

● Remember that we need to add 2 to the next product 

● Find 80 × 7, or rather 8 × 7 = 56   

● And add 2 to this, i.e., 56 + 2 = 58  

● Complete the product 84 × 7 = 588 

And this is just step 1 (Figure 1)!  

Note the complexity! When we add, we deal with only one operation and all digits are added. Here 
on the other hand, to multiply by a 2-digit number, one has to multiply 8 and 7 and then add 2. In 
other words, there are two operations in this step – multiplication and addition. Therefore, the 
order of these two operations matters since (7 × 8) + 2 ≠ 7 × (8 + 2). But it is quite natural for a 
learner to get confused on whether to multiply (by 7) first and then add, or the other way. Also, 
unlike addition, the ‘carry’ is not usually written down. So, there are more things to keep in mind. 

A similar set of steps is repeated for 84 × 60, or 84 × 6 = 504. This also requires ‘carry’ and since 
writing multiple such digits can be confusing, none are usually written. But that hardly helps a 
learner at the beginning.  

Moreover, this is often written with a blank or ‘×’ at the unit’s place (Figure 2). 
Then we add up 588 and 504×. No one is taught to add 8 + × but is expected to do 
so here. It is surprising how this continues in classrooms still, at least 20-25 years 
after textbooks have changed. Since we are multiplying by a multiple of 10, i.e., 60 
in this case, why shouldn’t we write the partial product of 84 × 60 as 5040? We 
hope that teachers stop using the ‘×’ out of sheer inertia to change and make their 
pedagogy more meaningful. 

Is there another way to avoid such issues? Fortunately, there is one. And it can be used for any 
multiplication with two whole numbers, no matter how large each is.  

The standard method, illustrated above uses distributive property only once, viz.,  

84 × 67 = 84 × (7 + 60) = 84 × 7 + 84 × 60  

which results in the two partial products 588 and 5040 that gets added at the end.  

However, we can use the distributive property twice, i.e., for both numbers and 
get four partial products: 

84 × 67 = (80 + 4) × (60 + 7) = (80 × 60) + (4 × 60) + (80 × 7) + (4 × 7) 

×  60 7 
80 4800 560 

4 240 28 
Figure 3 

×  800 20 5 
300 240000 6000 1500 

  

Figure 1 

  

Figure 2 

Multiplication: A ‘better’ algorithm 

Keywords: Multiplication, algorithm, two-digit, lattice, conceptual understanding 

How do we multiply two numbers like 84 × 67? At the first step we find 84 × 7. This involves a 
‘carryover’, or regrouping, i.e., 84 × 7 = (4 + 80) × 7 = 4 × 7 + 80 × 7. So,  

● We start with 4 × 7 = 28 

● And put down 8 

● Remember that we need to add 2 to the next product 

● Find 80 × 7, or rather 8 × 7 = 56   

● And add 2 to this, i.e., 56 + 2 = 58  

● Complete the product 84 × 7 = 588 

And this is just step 1 (Figure 1)!  

Note the complexity! When we add, we deal with only one operation and all digits are added. Here 
on the other hand, to multiply by a 2-digit number, one has to multiply 8 and 7 and then add 2. In 
other words, there are two operations in this step – multiplication and addition. Therefore, the 
order of these two operations matters since (7 × 8) + 2 ≠ 7 × (8 + 2). But it is quite natural for a 
learner to get confused on whether to multiply (by 7) first and then add, or the other way. Also, 
unlike addition, the ‘carry’ is not usually written down. So, there are more things to keep in mind. 

A similar set of steps is repeated for 84 × 60, or 84 × 6 = 504. This also requires ‘carry’ and since 
writing multiple such digits can be confusing, none are usually written. But that hardly helps a 
learner at the beginning.  

Moreover, this is often written with a blank or ‘×’ at the unit’s place (Figure 2). 
Then we add up 588 and 504×. No one is taught to add 8 + × but is expected to do 
so here. It is surprising how this continues in classrooms still, at least 20-25 years 
after textbooks have changed. Since we are multiplying by a multiple of 10, i.e., 60 
in this case, why shouldn’t we write the partial product of 84 × 60 as 5040? We 
hope that teachers stop using the ‘×’ out of sheer inertia to change and make their 
pedagogy more meaningful. 

Is there another way to avoid such issues? Fortunately, there is one. And it can be used for any 
multiplication with two whole numbers, no matter how large each is.  

The standard method, illustrated above uses distributive property only once, viz.,  

84 × 67 = 84 × (7 + 60) = 84 × 7 + 84 × 60  

which results in the two partial products 588 and 5040 that gets added at the end.  

However, we can use the distributive property twice, i.e., for both numbers and 
get four partial products: 

84 × 67 = (80 + 4) × (60 + 7) = (80 × 60) + (4 × 60) + (80 × 7) + (4 × 7) 

×  60 7 
80 4800 560 

4 240 28 
Figure 3 

×  800 20 5 
300 240000 6000 1500 

  

Figure 1 

  

Figure 2 

चित्र-8 

Multiplication: A ‘better’ algorithm 

Keywords: Multiplication, algorithm, two-digit, lattice, conceptual understanding 

How do we multiply two numbers like 84 × 67? At the first step we find 84 × 7. This involves a 
‘carryover’, or regrouping, i.e., 84 × 7 = (4 + 80) × 7 = 4 × 7 + 80 × 7. So,  

●We start with 4 × 7 = 28 

●And put down 8 

●Remember that we need to add 2 to the next product 

●Find 80 × 7, or rather 8 × 7 = 56   

●And add 2 to this, i.e., 56 + 2 = 58  

●Complete the product 84 × 7 = 588 

And this is just step 1 (Figure 1)!  

Note the complexity! When we add, we deal with only one operation and all digits are added. Here 
on the other hand, to multiply by a 2-digit number, one has to multiply 8 and 7 and then add 2. In 
other words, there are two operations in this step – multiplication and addition. Therefore, the 
order of these two operations matters since (7 × 8) + 2 ≠ 7 × (8 + 2). But it is quite natural for a 
learner to get confused on whether to multiply (by 7) first and then add, or the other way. Also, 
unlike addition, the ‘carry’ is not usually written down. So, there are more things to keep in mind. 

A similar set of steps is repeated for 84 × 60, or 84 × 6 = 504. This also requires ‘carry’ and since 
writing multiple such digits can be confusing, none are usually written. But that hardly helps a 
learner at the beginning.  

Moreover, this is often written with a blank or ‘×’ at the unit’s place (Figure 2). 
Then we add up 588 and 504×. No one is taught to add 8 + × but is expected to do 
so here. It is surprising how this continues in classrooms still, at least 20-25 years 
after textbooks have changed. Since we are multiplying by a multiple of 10, i.e., 60 
in this case, why shouldn’t we write the partial product of 84 × 60 as 5040? We 
hope that teachers stop using the ‘×’ out of sheer inertia to change and make their 
pedagogy more meaningful. 

Is there another way to avoid such issues? Fortunately, there is one. And it can be used for any 
multiplication with two whole numbers, no matter how large each is.  

The standard method, illustrated above uses distributive property only once, viz.,  

84 × 67 = 84 × (7 + 60) = 84 × 7 + 84 × 60  

which results in the two partial products 588 and 5040 that gets added at the end.  

However, we can use the distributive property twice, i.e., for both numbers and 
get four partial products: 

84 × 67 = (80 + 4) × (60 + 7) = (80 × 60) + (4 × 60) + (80 × 7) + (4 × 7) 

×  60 7 
80 4800 560 

4 240 28 
Figure 3 

×  800 20 5 
300 240000 6000 1500 

  

Figure 1 

  

Figure 2 

चित्र-9

Or simply starting to add from the unit's place, 5 → 75 → 675 → 2675 → 12675 → 312675

1 + 5

1 + 1

2 + 9 = 11

1 + 2

चित्र-10

28
240
560

4800+
5628

चित्र-7

•	 जिन संख्याओ ंका गणुा करना ह ैउनकी द्वि-आयामी 
तालिका बनाए ँ

•	 प्रत्येक खाने में विकर्ण बना लें
•	 अकं-दर-अकं को गणुा करके प्रत्येक खाने को भरें 
•	 निचले दाए ँखाने से शरुू करके प्रत्येक विकर्ण पर स्थित 

अकंों के समहू जोड़ें 

चलिए अब, 379 x 825 को इसी तालिका रूप में प्रदर्शित 
करते हैं ।

या बस इकाई के स्थान से जोड़ना शरुू कर दें ।

इकाई 

इकाई 

दहाई

दहाई

इकाई

इकाई

दहाई

दहाई

दहाई

दहाई

सैकड़ा

सैकड़ा

हज़ार

हज़ार

इकाई

इकाई

लाख

दस हज़ार 
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मैथ स्पेस अज़ीम प्रेमजी विश्वविद्यालय की एक गणित प्रयोगशाला ह ैजो स्कू लों, शिक्षकों, अभिभावकों, बच्चों, स्कू ली शिक्षा और शिक्षक 
प्रशिक्षकों के साथ काम करने वाले ग़ैर-सरकारी संगठनों को सेवाए ँप्रदान करती ह ै। यह गणित के लिए सीखने-सिखाने की विभिन्न सहायक सामग्री 
[mat(h)erials] और साथ-साथ कम लागत वाले संस्करणों की सम्भावना की खोज करती ह ैजिन्हें कबाड़ से बनाया जा सकता ह ै। यह दोनों, 
गणित से डरने या नफ़रत करने वालों, साथ-ही-साथ गणित प्रेमियों, को सम्बोधित करने का प्रयास करती ह ै। यह एक ऐसा स्थान ह ैजहाँ कई लोगों 
के साथ चर्चा के माध्यम से विचार उत्पन्न होते हैं और विकसित होते हैं । मथै स्पेस को आप mathspace@apu.edu.in पर लिख सकते हैं ।

अनुवाद : मलेोडी खलखो     पुनरीक्षण : प्रतिका गपु्ता     कॉपी एडिटर : अनजु उपाध्याय

ध्यान दें कि जब हम इस विधि से गणुा करते हैं, तो पहले 
केवल अकं-दर-अकं गणुा होता ह,ै जिसमें कोई जोड़ 
नहीं होता और इसलिए गणुा के बीच में कोई हासिल या 
पनुर्समहून नहीं होता ह ै। और एक बार जब सारा गणुा परूा हो 
जाता ह ैतब हम जोड़ते हैं । इसीलिए यह पिछली प्रक्रिया की 
तरह लिखित प्रक्रिया ही ह ै। लेकिन बार-बार गणुा फिर जोड़, 
फिर गणुा, फिर जोड़ पर आए-जाए बग़ैर । और 0 के स्थान 
पर (स्थान भरने के लिए) कोई ‘×’ नहीं होता ।

हालाँकि, शकै्षिक दृष्टि से दखेें तो शरुुआत बड़ी जाली से 
करनी चाहिए और उसके बाद तीर कार्ड के माध्यम से छोटी 
जाली पर आना चाहिए । इस पत्रिका के मार्च 2024 के अकं 

चित्र-11

वास्तविक जीवन में ख़दु हाथ से गणुा करने की ज़रूरत निश्चित रूप से कम हो गई ह ैऔर इसका श्रेय तकनीकी को जाता ह ै। 
लेकिन स्कू ल में और बोर्ड परीक्षाओ ंमें, विद्यार थ्ियों को बड़े अकंों की संख्याओ ंका गणुा हाथ से ही करना पड़ता ह ै। प्रतिशत 
और क्षेत्रमिति के विभिन्न सवालों में ऐसे गणुा की आवश्यकता पड़ सकती ह ै। हमें उम्मीद ह ैकि यह विधि मानक विधि की 
तलुना में गणुा करने में आसानी लाएगी ।
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में हमने इस बात की समीक्षा की थी कि कुछ 2D बेस-10 
ब्लॉक यानी फ्लैट्स-लॉन्ग्स-यनूिट्स (FLU) दो अकंों से दो 
अकंों वाली संख्या के गणुा के लिए काफ़ी मददगार होती हैं । 
लेकिन बड़ी संख्याओ ंके लिए रेखाए ँखींचने और उनको 
प्रतिच्छेद करने वाले बिन्दुओ ं की संख्या गिनने से मदद 
मिलती ह ै। दहाइयों और इकाइयों में अन्तर करने के लिए 
रेखाओ ंको तयशदुा रंग से रंगना चाहिए, वग़ैरह-वग़ैरह । द्वि-
आयामी तालिका के विकर्णों को प्रत्येक प्रतिच्छेदी बिन्दु 
की संख्याओ ंको गिनकर भरा जा सकता ह ै। उदाहरण के 
लिए इसे हम 379 × 825 से समझते हैं (चित्र-11) । (गणुन 
के लिए प्रतिच्छेदी रेखा खींचने के तरीक़े को जाली विधि 
(lattice method) के नाम से भी जाना जाता ह ै।)
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