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_______________________________________________________________________ 
Translation of Summing V _From Azim premji University At Right Angles_March, 2020 
 
लो फ्लोर हाई स़ीर्लगं टास्क (एलएफएर्स़ी) 

V का जोड़  

मैथ स्पेस  

सोर्िे के कौशल पर आधाररत पुलआउट लगातार हमारी पसन्द बना हुआ है, क्‍योंकि‍यह‍हमें‍सोचने‍
िे‍ललए‍बहुत‍सारी‍सामग्री‍उपलब्‍ध‍िराता‍है।‍इसिे‍अन्तगगत‍पहले‍से‍ही‍दो‍लेखों‍िी‍एि‍
सीरीज़‍आ‍चुिी‍है‍जिसमें‍एलएफएचसी‍(बबन्‍दकुित‍वगग) और‍टीअर‍आउट‍शालमल‍है।‍यहााँ‍
एि‍और‍एलएफएचसी‍प्रस्तुत‍है‍(जिसे‍हमने‍पोखरमा, बबहार‍िे‍िक्षा‍3-4 िे‍बच्‍चों‍और‍
तेलंगाना‍िे‍शासिीय‍लशक्षिों‍िे‍साथ‍आज़माया‍है)।‍ 

चचत्र‍1 में‍ददखाए‍अनुसार‍पााँच‍गोलों‍वाली‍अाँग्रेज़ी‍िे‍V अक्षर‍िी‍एि‍आिृतत‍बनाएाँ।‍अब‍
5 क्रमागत‍संख्‍याएाँ‍लें।‍(उदाहरण‍िे‍ललए—‍13, 14, 15, 16, 17) 

1. इन‍संख्‍याओं‍िो‍V िी‍दोनों‍भुिाओं‍में‍इस‍प्रिार‍िमाएाँ‍
कि‍दोनों‍भुिाओं‍िा‍योगफल‍समान‍हो।‍ 

िेन्‍र‍में‍(बीच‍में) िौन-सी‍संख्‍या‍है? हर‍भुिा‍में‍संख्‍याओं‍
िा‍योगफल‍क्‍या‍है? 

(1)  अब‍िेन्‍र‍िी‍संख्‍या‍िो‍बबना‍बदले, क्‍या‍आप‍
बाकी‍िी‍संख्‍याओं‍िो‍इस‍प्रिार‍कफर‍से‍िमा‍सिते‍हैं‍कि‍
दोनों‍भुिाओं‍िी‍संख्‍याओं‍िा‍योगफल‍समान‍आए? क्‍या‍
योगफल‍बदला? 

(2) संख्‍याओं‍िो‍आपस‍में‍बदलने‍िे‍इस‍प्रिार‍िे‍
कितने‍तरीके‍हो‍सिते‍हैं? 

     चर्त्र –1   

र्शक्षक के र्लए िोट : चुनी‍हुई‍5 क्रमागत‍सखं्‍याओं‍में‍तीसरे‍नम्बर‍पर‍आने‍वाली‍संख्‍या, 
V आिृतत‍िे‍िेन्‍र‍में‍रखी‍िाने‍वाली‍संख्‍या‍िे‍ललए‍स्‍वाभाववि‍पसन्द‍हो‍सिती‍है।‍शेष‍4 
संख्‍याओं‍िो‍2 समूहों‍में‍इस‍प्रिार‍बााँटा‍िा‍सिता‍है‍कि‍उनिा‍योगफल‍समान‍रहे‍क्योंकि‍
िेन्‍र‍से‍समान‍दरूी‍पर‍जस्थत‍संख्याओं‍िा‍योगफल‍तनयत‍होता‍है।‍(उदाहरण‍िे‍ललए‍: 13 
िो‍िेन्‍र‍में‍रखने‍पर, हमें‍11 + 15 = 12 + 14 लमलता‍है)।‍इसे‍2 तरीके‍से‍किया‍िा‍
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सिता‍है।‍चूाँकि‍हम‍बाईं‍और‍दाईं‍भुिाओं‍िो‍भी‍आपस‍में‍बदल‍सिते‍हैं, इस‍िारण‍से‍यह‍
तरीके‍दोगुने‍होिर‍4 हो‍िाते‍हैं।‍िेन्‍र‍िी‍संख्‍या‍िो‍तनयत‍िरने‍िे‍बाद, प्रत्‍येि‍भुिा‍िे‍
हर‍गोले‍में‍प्रत्‍येि‍समूह‍िी‍संख्‍या‍िो‍रखने‍िे‍दो‍वविल्प‍हो‍सिते‍हैं।‍इस‍तरह‍िेन्‍र‍में‍
समान‍संख्या‍िो‍रखते‍हुए‍भुिाओं‍िे‍ललए‍संख्‍याओं‍िो‍चुनने‍िे‍िुल‍8 तरीके‍हो‍सित‍े
हैं।‍संख्‍याओं‍िे‍इस‍समहू‍(11, 12, 13, 14, 15) िे‍ललए‍यह‍आठ‍तरीके‍सम्भव‍हैं।‍ 

 

11 – 15 – 13 - 12 
- 14 

15 – 11 – 13 - 12 
- 14 

11 – 15 – 13 - 14 
– 12 

15 – 11 – 13 - 14 
– 12 

14 – 12 – 13 - 15 
- 11 

14 – 12 – 13 - 11 
- 15 

12 – 14 – 13 - 15 
- 11 

12 – 14 – 13 - 11 
- 15 

 

2. अब‍इन्‍हीं‍पााँच‍क्रमागत‍संख्‍याओं‍िे‍साथ‍ऐसी‍और‍सम्भावनाओं‍िो‍खोजिए, परन्त‍ु
िेन्‍र‍में‍आने‍वाली‍संख्‍या‍िो‍बदलिर।‍ 

(1)  अब‍िेन्‍र‍में‍िौन-सी‍संख्‍या‍है? क्‍या‍योगफल‍बदला? कितना? 

(2)  क्‍या‍िोई‍और‍संख्‍या‍िेन्‍र‍में‍आ‍सिती‍है? अब‍इसिे‍ललए‍िुल‍
योगफल‍क्‍या‍है? 

(3)  क्‍या‍िुछ‍संख्‍याएाँ‍ऐसी‍भी‍हैं, िो‍िभी‍भी‍िेन्‍र‍में‍नहीं‍आ‍सिती‍
हैं? क्‍यों? 

र्शक्षक के र्लए िोट : इन‍पााँच‍क्रमागत‍संख्‍याओं‍में‍पहली, तीसरी‍और‍पााँचवीं‍संख्‍या‍िो‍
िेन्‍र‍में‍रखा‍िा‍सिता‍है।‍उदाहरण‍िे‍ललए‍पााँच‍लगातार‍आने‍वाली‍संख्‍याओं‍िे‍इस‍समहू‍
(11, 12, 13, 14, 15) िे‍ललए‍िेन्‍र‍में‍आने‍वाली‍संख्‍याएाँ‍11, 13 और‍15 हो‍सिती‍हैं।‍
िेन्‍र‍में‍आने‍वाली‍संख्‍या‍और‍साथ‍ही‍क्रमागत‍संख्‍याओं‍िे‍िारण‍योगफल‍बदल‍िाता‍है।‍ 

दसूरी‍और‍चौथी‍संख्‍या‍िो‍हम‍िेन्‍र‍में‍नही‍ंरख‍सिते‍हैं।‍किन्‍हीं‍भी‍5 क्रमागत‍संख्‍याओ‍ं
िे‍सभी‍सम्भाववत‍संयोिनों‍िो‍आज़मािर‍इस‍बात‍िो‍परखा‍िा‍सिता‍है।‍परन्तु‍ऐसे‍किसी‍
समूह‍िा‍सामान्‍यीिरण‍िरने‍िे‍ललए‍हमें‍िुछ‍और‍बातों‍िी‍ज़रूरत‍है।‍समता‍(parity) िे‍
साथ‍इससे‍तनपटा‍िा‍सिता‍है।‍मान‍लो‍यदद‍हम‍दसूरी‍संख्‍या‍िो‍िेन्‍र‍में‍रख‍रहे‍हैं, तब‍
बाकी‍िी‍4 संख्‍याओं‍में‍3 संख्‍याएाँ‍ववषम‍और‍एि‍संख्‍या‍सम‍है‍(उदाहरण‍िे‍ललए‍11, 13 
और‍15 ववषम‍संख्‍याएाँ‍हैं, और‍14 सम‍सखं्‍या‍है) अथवा‍3 सम‍और‍1 ववषम‍संख्‍या‍है‍
(उदाहरण‍िे‍ललए‍8, 9, 10, 11, 12 में‍से‍यदद‍हम‍9 िो‍िेन्‍र‍पर‍रखें‍तो‍8, 10, 12 सम‍
व‍11 ववषम‍संख्‍या‍है।) यदद‍इन‍4 संख्‍याओं‍िो‍दो‍समूहों‍में‍बााँटा‍िाए‍तो‍एि‍समूह‍िा‍
योगफल‍सम‍व‍दसूरे‍समूह‍िा‍योगफल‍ववषम‍संख्‍या‍होता‍है।‍इस‍िारण‍से‍दोनों‍भुिाओं‍
िा‍योगफल‍िभी‍भी‍समान‍नहीं‍आ‍सिता।‍इसललए‍दसूरी‍संख्‍या‍िो‍िभी‍भी‍िेन्‍र‍में‍नहीं‍
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ललया‍िा‍सिता‍है।‍इसी‍तरह‍से‍हम‍ददखा‍सिते‍हैं‍कि‍चौथी‍संख्‍या‍िो‍भी‍िेन्‍र‍में‍नही‍ं
ललया‍िा‍सिता‍है।‍ 

3. उपरोक्‍त‍प्रकक्रया‍िो‍अन्‍य‍पााँच‍क्रमागत‍संख्‍याओं‍िे‍समूह‍िे‍साथ‍िरिे‍देखें।‍ 

(1)  अपने‍िााँच-पररणामों‍िो‍इस‍ताललिा‍में‍दिग‍िरें।‍ 

(2)  क्‍या‍आपिो‍िोई‍पैटनग‍ददखाई‍ददए? वह‍क्‍या‍हैं? 

(3)  यदद‍योगफल‍72 हो‍तो‍क्‍या‍आप‍पता‍लगा‍सिते‍हैं‍कि‍किन‍पााँच‍
क्रमागत‍संख्‍याओं‍िो‍ ललया‍गया‍ है? तब‍िेन्‍र‍में‍िौन-सी‍संख्‍या‍
होगी? 

(4)  यदद‍योगफल‍17 हो‍तो, िौन-सी‍पााँच‍क्रमागत‍संख्याएाँ‍ली‍गई‍
होंगी? तब‍िेन्र‍में‍िौन-सी‍संख्या‍होगी? क्‍या‍होगा‍यदद‍योगफल‍
43 हो? 

 
संख् याओं का 
समूह 

केन्‍द र में 
आिे वाली 
संख् या 

योगफल केन्‍द र में आिे 
वाली संख् या 

योगफल केन्‍द र में 
आिे वाली 
संख् या 

योगफल 

9, 10, 11, 
12, 13 

9 32 11 33 13 34 

       
       
       
 

र्शक्षक के र्लए िोट : हम‍तनम्‍नललखखत‍बातों‍िा‍अवलोिन‍िरते‍हैं‍:  

i. िो‍योगफल‍आ‍रहे‍हैं, वह‍क्रमागत‍संख्‍याएाँ‍हैं।‍ 

ii.बीच‍वाला‍योगफल‍यानी‍कि‍िेन्‍र‍में‍तीसरी‍संख्‍या‍िो‍रखने‍पर‍लमलने‍वाला‍
योगफल‍3 िा‍गुणि‍होता‍है।‍ 

iii.वास्‍तव‍में‍यह‍तीसरी‍सखं्‍या‍िा‍तीन‍गुना‍होगा।‍ 

 

अत: योगफल‍3 x तीसरी‍संख्‍या‍−‍1, 3 x तीसरी‍संख्‍या‍और‍3 x तीसरी‍संख्‍या‍+ 1 होत‍े
हैं।‍‍ 

4. पैटनग‍िा‍अनुसरण‍िरना‍:  
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(1)  मान‍लीजिए‍कि‍योगफल‍12 हो‍तो, क्‍या‍आप‍पााँच‍क्रमागत‍संख्‍याओं‍
िा‍अनुमान‍लगा‍सिते‍हैं और‍िेन्‍र‍में‍िौन-सी‍संख्‍या‍होगी? 

(2)  यदद‍योग‍23 हो‍या‍ कफर‍16 हो‍तो‍क्‍या‍आप‍ वपछले‍प्रश्‍न‍िी‍‍
भााँतत‍इन्हें‍भी‍हल‍िर‍सिते‍हैं? 

(3) इनसे‍क्‍या‍सामान्‍यीिरण‍(पैटनग‍िो‍पहचानना) किया‍िा‍सिता‍है? 

 
र्शक्षक के र्लए िोट : 12 = 3 x 4, तब‍4 िेन्र‍िी‍संख्‍या‍है और‍5 सखं्‍याओं‍में‍से‍तीसरी‍
संख्या‍है।‍इसललए‍वह‍5 संख्‍याएाँ‍2, 3, 4, 5 और‍6 हैं।‍‍ 

23 = 3 x 8 − 1, तब‍5 क्रमागत‍संख्‍याओं‍में‍तीसरी‍संख्‍या‍8 है।‍इसललए‍संख्‍याएाँ‍6, 7, 
8, 9 और‍10 हैं।‍और‍संख्‍या‍6 इनमें‍िेन्‍र‍में‍है।‍‍ 

इसी‍तरह‍से‍16 = 3 x 5 + 1, तब‍सखं्‍या‍5 िुल‍पााँच‍क्रमागत‍संख्‍याओं—‍िो‍कि‍3, 4, 
5, 6 और‍7 हैं‍—में‍से‍तीसरी‍संख्‍या‍है‍और‍संख्‍या‍7 िेन्‍र‍में‍है।‍ 

यदद‍हम‍5 संख्‍याओ‍ंिो‍n − 2, n − 1, n, n + 1, n + 2 से‍दशागएाँ‍तो‍हमें‍तनम्‍न‍योगफल‍
प्राप्‍त‍होते‍हैं, िो‍उपरोक्‍त‍बातों‍िो‍बताते‍हैं।‍यहााँ‍ध्‍यान‍देने‍योग्‍य‍बात‍यह‍है‍कि‍यही‍
पररणाम‍n, n +1, n + 2, n + 3, n + 4 िे‍साथ‍भी‍सम्भव‍है।‍ 

िेन्‍र‍में‍ योग‍ 

n − 2 (n − 2) + (n − 1) + (n + 2) = 3n − 1 

n n + (n - 1) + (n + 1) = 3n 

n + 2 (n + 2) + (n - 2) + (n + 1) = 3n + 1  

 

5. अन्‍य‍प्रिार‍िी‍संख्‍याओं‍िी‍खोि‍:  

(1)  इसमें‍क्‍या‍पररवतगन‍होगा‍यदद‍आप‍5 क्रमागत‍सम‍संख्‍याएाँ‍लें? 

(2)  या‍5 क्रमागत‍ववषम‍सखं्याएाँ‍लें? 

(3)  क्‍या‍आप‍इसिा‍भी‍सामान्‍यीिरण‍िर‍सिते‍हैं? 

र्शक्षक के र्लए िोट :  5 क्रमागत‍सम‍संख्‍याओ‍ंिे‍ललए‍2n − 4, 2n − 2, 2n, 2n + 2, 
2n + 4 पर‍ववचार‍िरने‍पर‍हमें‍तनम्‍नानुसार‍पररणाम‍प्राप्‍त‍होता‍है।‍ववषम‍संख्‍याओं‍िे‍
ललए‍हम‍2n − 3, 2n − 1, 2n + 1, 2n + 3, 2n + 5 पर‍ववचार‍िर‍सिते‍हैं।‍ 

सम ववषम 

िेन्‍र‍में योग िेन्‍र‍में योग 

2n − 4  6n − 2 2n − 3  6n + 1  

2n 6n 2n + 1  6n + 3  
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2n + 4  6n + 2 2n + 5  6n + 5  

 

किसी‍भी‍अंिगखणतीय‍ शे्रणी‍में‍5 क्रमागत‍संख्‍याओं‍ िे‍ ललए‍इसे‍सामान्‍यीिृत‍ किया‍िा‍
सिता‍है‍यानी‍कि‍n − 2k, n − k, n, n + k, n + 2k इस‍तरह‍िी‍5 संख्‍याओं‍िे‍ललए, 
किसी‍भी‍n, िहााँ‍पर‍k = 1, 2, 3, …. हो, इसे‍सामान्यीिृत‍किया‍िा‍सिता‍है।‍इनिे‍
योगफल‍क्या‍हो‍सिते‍हैं‍यह‍हम‍पाठिों‍िे‍हल‍िरने‍िे‍ललए‍छोड़‍रहे‍हैं।‍ 

6. इसी‍तरह‍िी‍सम्भावनाओं‍िो‍चचत्र‍2 में‍बनी‍7 गोलों‍वाली‍V आिृतत‍में‍7 क्रमागत‍
संख्‍याओं‍िे‍साथ‍खोिें और‍ध्‍यान‍रहे‍कि‍दोनों‍भुिाओं‍िा‍योग‍एि‍समान‍हो।‍ 

 

 

                    

 

 

                  चर्त्र-2  

 

(1) संख्‍याओं‍िे‍ऐसे‍समूह‍िो‍आज़माएाँ‍जिसिी‍शुरुआत‍ववषम‍संख्‍या‍से‍
होती‍है।‍ 

(2) िेन्‍र‍में‍िौन-सी‍संख्‍या‍हो‍सिती‍है‍और‍क्‍यों? 

(3) सम‍संख्‍या‍से‍शुरू‍होने‍वाले‍संख्‍या‍समूह‍िे‍साथ‍इसी‍अभ्‍यास‍िो‍
दोहराएाँ।‍क्‍या‍पैटनग‍बदला? क्‍यों? 

 
र्शक्षक के र्लए िोट : बीचोंबीच‍िी‍संख्या‍यानी‍चौथी‍संख्या‍िा‍िेन्‍र‍में‍आना‍स्‍वाभाववि‍
है।‍अभ्‍यासों‍से‍यह‍पता‍चलता‍है‍कि‍सबसे‍छोटी‍या‍सबसे‍बड़ी‍संख्‍या‍िेन्‍र‍में‍नहीं‍हो‍
सिती‍है।‍परन्त,ु दसूरी, चौथी‍और‍छठवीं‍संख्‍याएाँ‍िेन्‍र‍में‍हो‍सिती‍हैं।‍उदाहरण‍िे‍ललए, 
यदद‍संख्‍याएाँ‍1, 2, 3, 4, 5, 6 और‍7 हों‍तब‍2, 4 और‍6 िेन्‍र‍में‍हो‍सिती‍हैं।‍इस‍समूह‍
में‍4 ववषम‍और‍3 सम‍संख्‍याएाँ‍हैं।‍यदद‍एि‍ववषम‍संख्‍या‍िेन्‍र‍में‍है, तो‍शेष‍3 सम‍व‍3 
ववषम‍संख्‍याओं‍िो‍िोड़ने‍पर‍एि‍ववषम‍संख्‍या‍ही‍आती‍है, जिससे‍दोनों‍भुिाओं‍में‍योगफल‍
बराबर‍नहीं‍किया‍िा‍सिता।‍इसललए‍िेन्‍र‍में‍एि‍सम‍संख्‍या‍ही‍होनी‍चादहए।‍इसी‍तरह‍से‍
यदद‍संख्‍याएाँ‍2, 3, 4, 5, 6, 7, 8 हों‍तब‍4 सम‍और‍3 ववषम‍संख्‍याएाँ‍हैं।‍तब‍एि‍ववषम‍
संख्‍या‍िो‍िेन्‍र‍में‍रखा‍िा‍सिता‍है‍और‍शेष‍4 सम‍और‍2 ववषम‍संख्‍याओं‍िो‍समान‍योग‍
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वाले‍दो‍समूहों‍में‍रखा‍िा‍सिता‍है।‍किसी‍भी‍जस्थतत‍में‍7 गोलों‍वाली‍V आिृतत‍में‍दसूरी, 
चौथी‍और‍छठवीं‍संख्‍या‍िो‍ही‍िेन्‍र‍में‍रखा‍िा‍सिता‍है।‍ 

सम्भाववत‍योगफल‍कफर‍से‍3 क्रमागत‍सखं्‍याएाँ‍होती‍हैं, जिसमें‍बीच‍वाला‍योगफल‍7 संख्‍याओ‍ं
में‍से‍चौथी‍संख्या‍िा‍4 गुना‍होता‍है।‍उदाहरण‍िे‍ललए‍1, 2, 3, 4, 5, 6, 7 िे‍ललए‍
सम्भाववत‍योग‍15, 16 व‍17 होत‍ेहैं‍जिनमें‍क्रमश: 2, 4 व‍6 संख्‍याएाँ‍िेन्‍र‍में‍होती‍हैं।‍
बीिगखणतीय‍रूप‍से‍िहें‍तो‍यदद‍हम‍n − 3, n − 2, n − 1, n, n + 1, n + 2, n + 3 
संख्‍याओं‍िो‍लें‍तब‍सम्भाववत‍िेन्‍र‍व‍उनिे‍सम्बजन्धत‍योगफल‍तनम्‍नानुसार‍होते‍हैं।‍‍ 

िेन्‍र‍में‍ योग‍ 

n − 2 (n − 2) + (n - 3) + (n + 3) + (n + 1) = 4n - 1 

n n + (n - 3) + (n + 1) + (n + 2) = 4n 

n + 2 (n + 2) + (n - 3) + (n + 3) + (n - 1) = 4n + 1  

 

तो‍यदद‍हम‍7 क्रमागत‍सम‍संख्‍याएाँ‍लें‍तब‍योगफल‍3 क्रमागत‍सम‍संख्‍याएाँ‍होंगी।‍और‍
बीच‍वाला‍योगफल‍चौथी‍सम‍संख्या‍िा‍चार‍गनुा‍होगा।‍हम‍पाठिों‍िो‍7 क्रमागत‍ववषम‍
संख्‍याओं‍िे‍योगफल‍िी‍खोि‍िे‍ललए‍प्रोत्‍सादहत‍िरना‍चाहेंगे।‍ 

7. क्या‍होगा‍यदद‍9 गोलों‍वाली‍V आिृतत‍में‍9 क्रमागत‍संख्‍याओं‍िो‍इस‍तरह‍रखना‍
हो‍कि‍दोनों‍भुिाओं‍िा‍योग‍एि‍समान‍हो? 

(1)  िेन्‍र‍में‍िौन-सी‍संख्‍याएाँ‍हो‍सिती‍हैं?  

(2)  िेन्र‍िी‍हर‍संख्या‍िे‍ललए‍भुिा‍िा‍योगफल‍कितना‍है? 

(3)  हर‍िेन्र‍िे‍ललए‍संख्‍याओं‍िो‍िमाने‍िे‍कितने‍सम्भाववत‍तरीके‍
हो‍सिते‍हैं? 

 

र्शक्षक के र्लए िोट‍: 9 गोलों‍िे‍ललए‍भी‍हमें‍उसी‍तरह‍िा‍पैटनग‍लमलता‍है, िैसा‍हमें‍5 
गोलों‍िे‍ललए‍लमला‍था‍यानी‍कि‍पहली, तीसरी, पााँचवी,ं सातवीं‍और‍नौंवी‍ंसंख्‍याओं‍िो‍िेन्‍र‍
में‍रखा‍िा‍सिता‍है।‍इनिे‍योगफल‍5 क्रमागत‍संख्‍याएाँ‍होती‍हैं‍जिसमें‍बीच‍वाला‍योगफल‍
पााँचवीं‍संख्‍या‍िा‍5 गुना‍होता‍है।‍ 

िेन्र‍िी‍हर‍संख्या‍िे‍ललए‍V आिृतत‍में‍भरने‍िे‍ललए‍हमें‍संख्‍याओं‍िे‍ज़्यादा‍सम्भाववत‍
संयोिन‍लमलते‍हैं।‍यदद‍िेन्‍र‍में‍पहली, पााँचवीं‍अथवा‍नौंवीं‍संख्‍या‍हो‍तो‍शेष‍8 संख्‍याओ‍ंमें‍
से‍4 िोड़े‍समान‍योगफल‍वाले‍होते‍हैं।‍अत: इन‍8 संख्‍याओं‍िो‍दाईं‍व‍बाईं‍ओर‍िे‍समूहों‍
में‍रखने‍िे‍(4/2) x 2 तरीके‍होंगे।‍हरेि‍समूह‍में‍इन‍संख्‍याओं‍िो‍4! प्रिार‍से‍िमाया‍िा‍
सिता‍है।‍अत: इनमें‍स‍ेहर‍िेन्‍र‍िे‍ललए, V! िो‍भरने‍िे‍ललए‍(4/2) x 2 x (4!)2 तरीके‍
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होंगे।‍यदद‍िेन्‍र‍में‍तीसरी‍या‍सातवीं‍संख्‍या‍है, तब‍शेष‍8 संख्‍याएाँ‍4 िोड़ें‍बनाती‍हैं, जिसमें‍
दो‍िोड़ों‍िा‍योगफल‍िम‍व‍दो‍िोड़ों‍िा‍योगफल‍अचधि‍होता‍है।‍इसललए‍दाईं‍और‍बाईं‍
भुिा‍िो‍भरने‍िे‍ललए‍िुल‍2 x 2 x 2 = 8 तरीके‍होते‍हैं।‍तब‍हर‍समूहों‍िे‍संयोिन‍िो‍
इिट्ठा‍िरने‍पर‍आिृतत‍V िो‍भरने‍िे‍ललए‍िुल‍8 x (4!)2 तरीके‍होत‍ेहैं।‍ 

8. किसी‍आिृतत‍V िे‍ललए, जिसमें‍2m + 1 गोले‍और‍2m + 1 क्रमागत‍संख्‍याएाँ‍हों, 
जिसमें‍हर‍भुिा‍िे‍ललए‍योगफल‍समान‍हो, यदद‍हम‍इसे‍सामान्‍यीिृत‍िरें‍तब‍ 

(1)  यदद‍m सम‍है, तब‍प्रश्‍न‍6 िे‍a व‍b भाग‍िे‍ललए‍आपिो‍क्‍या‍
उत्‍तर‍लमलता‍है, िबकि‍m = 2k ? 

(2)  यदद‍m ववषम‍है, तब‍आपिो‍क्‍या‍उत्‍तर‍लमलेगा‍िबकि‍m = 2k 
+ 1? 

र्शक्षक के र्लए िोट : सामान्‍यत: एिदम‍बीच‍में‍आने‍वाली‍संख्‍या‍यानी‍कि‍(m + 1)वी‍ं
संख्‍या‍हमेशा‍िेन्‍र‍में‍हो‍सिती‍है।‍और‍(m + 1)वीं‍संख्‍या‍से‍हर‍दसूरी‍संख्या‍िेन्‍र‍में‍हो‍
सिती‍है।‍यदद‍m सम‍है, तब‍पहली, तीसरी, … (m + 1)वीं‍संख्‍या, …. (2m − 1)वीं‍और‍
(2m + 1)वीं‍संख्‍याएाँ‍िेन्‍र‍में‍हो‍सिती‍हैं, यानी‍कि‍m + 1 वविल्प।‍यदद‍m ववषम‍है, 
तब‍दसूरी, चौथी, … (m + 1)वीं‍संख्‍या, …. (2m − 2)वीं‍और‍(2m)वीं‍संख्‍याएाँ‍िेन्‍र‍में‍हो‍
सिती‍हैं, यानी‍कि‍m वविल्प।‍ध्‍यान‍रहे‍कि‍दोनों‍ही‍तरीकों‍में‍यह‍2k + 1 होता‍है। 

चललए‍हम‍(2m + 1) क्रमागत‍संख्‍याएाँ, िो‍कि‍n − m, n − m + 1, …, n − 1, n, n + 
1, … n + m हैं, लेते‍हैं।‍तब‍िेन्‍र‍में‍आने‍वाली‍संख्‍याएाँ‍यह‍हो‍सिती‍हैं— 

• सम‍m िे‍ललए‍n − m, n − m + 2, …, n − 2, n, n + 2, … n + m 

• ववषम‍m िे‍ललए‍n − m + 1, n − m + 2, …, n − 2, n, n + 2,…, n + m − 
1  

 

(m + 1)वीं‍संख्‍या, यानी‍कि‍n िेन्र‍में‍हो, ति‍िा‍योगफल‍(m +1) x n होता‍है।‍आइए‍
देखते‍हैं‍कि‍िेन्‍र‍िी‍संख्‍याओं‍िे‍साथ‍यह‍योगफल‍िैसे‍बदलता‍है।‍सभी‍2m + 1 क्रमागत‍
संख्‍याओं‍n − m, n − m + 1,…, n − 1, n, n + 1,… n + m िा‍योगफल‍(2m + 1) x 
n होता‍है।‍अब, यदद‍िोई‍एि‍संख्‍या, मान‍लो‍कि‍x, िेन्‍र‍पर‍है, तब‍शेष‍2m संख्‍याओ‍ं
िा‍योगफल‍(2m + 1) n – x होता‍है।‍यह‍योगफल‍आिृतत‍V िी‍दोनों‍भुिाओं‍में‍बराबर-
बराबर‍बॅंट‍िाता‍है।‍तब‍हर‍भुिा‍िो‍½ [(2m + 1) n – x] लमलता‍है‍और‍x िेन्‍र‍में‍होता‍
है।‍तब‍प्रत्‍येि‍भुिा‍िे‍ललए‍योग‍½ [(2m + 1) n + x] होता‍है।‍नीचे‍बनी‍ताललिा‍में‍
िेन्‍र‍और‍उससे‍सम्बजन्धत‍योगफलों‍िी‍एि‍सूची‍दी‍गई‍है।‍अतएव‍2k + 1 सम्भाववत‍



8 |  अज़ीम प्रेमज़ी यूनिवर्सिटी एट राइट एंगल्स, मार्ि, 2020  

 

योगफल‍भी‍क्रमागत‍सखं्‍याएाँ‍होती‍हैं, अथागत‍सम‍व‍ववषम‍दोनों‍m िे‍ललए‍(m + 1)n − 
k,… (m + 1)n − 1, (m + 1)n, … (m + 1)n + k  

िेन्‍र‍x िुल‍½ [(2m + 1) n + x] 

⋮ ⋮ 

n − 4 (m + 1) n − 2 

n − 2 (m + 1) n − 1 

n (m + 1) n 

n + 2 (m + 1) n + 1 

n + 4 (m + 1) n + 2 

⋮ ⋮ 

 

हमने‍पाया‍कि‍5 संख्‍याओं‍िे‍पूरे‍समूह‍िो‍खोिने‍और‍उनमें‍से‍िौन-सी‍संख्‍या‍िेन्‍र‍में‍
होगी, िेवल‍योगफलों‍से‍इसिा‍पता‍लगाने‍िे‍मामले‍में‍बीिगखणत‍िी‍ताकत‍िो‍ददखाने‍िे‍
ललए‍यह‍एि‍ददलचस्‍प‍खोि‍है।‍बाद‍में‍बीिगखणत‍िी‍ताकत‍िे‍द्वारा‍आगे‍िे‍पैटनग‍िा‍
पता‍लगाया‍िा‍सिता‍है‍व‍उन्हें‍लसद्ध‍किया‍िा‍सिता‍है।‍यह‍संख्‍याओं‍िे‍योग‍(िुछ‍
प्रततबन्धों‍िे‍साथ) िी‍एि‍खोि‍से‍शुरू‍होता‍है, पर‍यह‍क्रमागत‍पूणाांिों‍िे‍योगफल‍और‍
िुछ‍हद‍ति‍समान्तर‍शे्रणी‍पर‍भी‍प्रिाश‍डालता‍है।‍2m + 1 गोलों‍वाली‍किसी‍आिृतत‍V 
पर‍समान्तर‍शे्रणी‍में‍2m + 1 संख्‍याओं‍िे‍ललए‍इसिा‍सामान्‍यीिरण‍आसानी‍से‍किया‍िा‍
सिता‍है।‍ 

इसमें‍एि‍संयोिनात्मि‍चुनौती‍भी‍शालमल‍है‍कि‍संख्याओं‍िे‍किसी‍ददए‍गए‍समूह‍िे‍ललए‍
कितने‍सम्भाववत‍Vs िो‍बनाया‍िा‍सिता‍ है।‍हम‍अपने‍साहसी‍पाठिों‍िो‍प्रेररत‍िरना‍
चाहते‍हैं‍कि‍वे‍एि‍सामान्य‍जस्थतत‍िे‍ललए‍आगे‍िी‍खोि‍िरें।‍‍‍ 

मैथ स् पेस अज़ीम‍प्रेमिी‍ववश्‍वववद्यालय‍में‍गखणत‍िी‍एि‍प्रयोगशाला‍है, िो‍कि‍ववद्यालय, 
लशक्षिों, पालिों, बच्‍चों, ववद्यालयीन‍लशक्षा‍और‍लशक्षि-प्रलशक्षिों‍िे‍ललए‍िाम‍िरने‍वाले‍
गैर-सरिारी‍संगठनों‍ िे‍ ललए‍िाम‍िरती‍ है।‍यह‍गखणत‍ िे‍ ललए‍ ववववध‍ लशक्षण-अचधगम‍
सामचग्रयों, उनिे‍प्रसार‍और‍साथ‍ही‍इन‍सामचग्रयों‍िे‍िम‍कीमत‍िे‍वविल्‍प, जिन्‍हें‍िबाड़‍
से‍बनाया‍िा‍सिे, िी‍सम्भावना‍िी‍खोि‍पर‍िाम‍िरती‍है।‍िो‍गखणत‍से‍डरते‍या‍यहााँ‍
ति‍कि‍नफ़रत‍िरते‍हैं, और‍साथ‍ही‍वह‍िो‍इसिे‍साथ‍िाम‍िरना‍पसन्द‍िरते‍हैं, मैथ‍
स्‍पेस‍इस‍पूरे‍पटल‍िे‍दोनों‍छोरों‍िे‍साथ‍िाम‍िरती‍है।‍यह‍एि‍ऐसी‍िगह‍है‍िहााँ‍पर‍िई‍
लोगों‍ िी‍ साझी‍ चचागओं‍ से‍ ववचार‍ पनपते‍ और‍ वविलसत‍ होत‍े हैं।‍ मथै‍ स्‍पेस‍ से‍ आप‍
mathspace@apu.edu.in पर‍सम्पिग ‍िर‍सिते‍हैं।‍ 
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