
ಗುಣಾಕಾರದ ಗುಣಗಳು 

ಭಿನ್ನ ರಾಶಿಗಳಿಗೆ (ಮತ್ತು  ಪೂಣಣ ಸಂಖೆ್ಯ ಗಳಿಗೆ) ದೃಶೆ್  ಸಮರ್ಣನೆ 

ಅನುವಾದ :ಜನಾದಣನ್‌ ಸಿಎಸ್‌ , ಚೈತನೆ್ ಅಸೋಸಿಯೇಟ್ಸ ್‌ , ಮೈಸೂರು 

ಪೂಣಣ ಸಂಖೆ್ಯ ಗಳು ಮತ್ತು  ಭಿನ್ನ ರಾಶಿಗಳ ಸಂಕಲನ್ಗಳಿಗೆ ಸಚಿತರ  ಸಮರ್ಣನೆಗಳನುನ  ಗಮನಿಸಿದ ನಂತರ ಅದೇ ಸಂಖೆ್ಯ ಗಳಿಗೆ ಈ ಪುರವಣಿಯು 

ಗುಣಾಕಾರದ ಗುಣಗಳನುನ  ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳ ೋಣ.  

ಮಾದರಿ: ಒಂದು ಚದರಮಾನ್ವು ಪೂಣಣವನುನ  ಪ್ರ ತಿನಿಧಿಸುತು ದೆ, ಒಂದು ಚೌಕವನುನ  ಲಂಬವಾಗಿ 4 ಸಮಭಾಗಗಳನುನ  ಮಾಡಿ ಅದರಲಿ್ಲ  1ಕೆ್ಕ  

ಛಾಯೋಕರಿಸುವ ಮೂಲಕ  ¼ ಅನುನ  ಪ್ರ ತಿನಿಧಿಸಲಾಗುತು ದೆ ಹಾಗೆಯೇ 2 ಚೌಕಗಳನುನ  3 ಸಮ ಭಾಗಗಳನಾನ ಗಿ ಮಾಡಿ 5 ಭಾಗಗಳನುನ   

ಛಾಯೋಕರಿಸುವ ಮೂಲಕ  5/3 ಯನುನ  ಪ್ರ ತಿನಿಧಿಸಲಾಗುತು ದೆ (ಚಿತರ  0 ). 

<<<<<<<<<<<<<<<<<<<<< ಚಿತರ  0 ಯನುನ  ಸೇರಿಸಬೇಕು >>>>>>>>>>>>>>>>>>>>>>>>> 

ಗುಣಾಕಾರದ ಸರಣಿ ಮಾದರಿಯನುನ  ಪ್ರಿಗಣಿಸಿ ನೋಡಿದರೆ ಪ್ರಿವತಣನಿೋಯತೆ ಹಾಗು ವಿಭಾಜಕತೆಯ ಗುಣಗಳು ಪೂಣಣ ಸಂಖೆ್ಯ ಗಳ ಗುಣಗಳ 

ಮಂದುವರಿಕ್ಕಯಷ್ಟ ೋ.  ಇದರಲಿ್ಲ  ಗುಣಲಬಧ ವನುನ  ಆಯತದ ಮೂಲಕ ತೋರಿಸಲಾಗುತು ದೆ. ಅದರಲಿ್ಲ  ಲಂಬ ಭಾಗವು ಗುಣೆ ವಾಗಿದುು  ಅಡ್ಡ  

ಭಾಗವು ಗುಣಕವಾಗಿರುತು ದೆ. ಚಿತರ  1ರಲಿ್ಲ  2/3 X 4/7ತೋರಿಸಲಾಗಿದುು  ಬಣಣ  ಹಚಿಿ ದ ಭಾಗವು 3X7 ಭಾಗಗಳಲಿ್ಲ  2 X 4   ಆಗಿರುತು ದೆ. ಅಂದರೆ 

2×4/ 3×7. ಚಿತರ  4 4/3 X 2/7 ಅನುನ  ಪ್ರ ತಿನಿಧಿಸುತು ದೆ. ಇಲಿ್ಲ  ಬಣಣ  ತ್ತಂಬಿದ ಭಾಗವು 3X7 ನ್ಲಿ್ಲ  4 X 2 ಇದೆ. 4×2/ 3×7.  ಲಂಬದ ಉದು ಕೆ್ಕ  

ತೋರಿಸಿರುವ  4/3 ಒಂದು ವಿಷಮ ಭಿನ್ನ ರಾಶಿ  ಆದು ರಿಂದ ಅದು ಒಂದು ಮಾನ್ ಚೌಕದ (ದಪ್ಪ  ಗೆರೆಯಂದ ಸೂಚಿಸಿದೆ ) ಆಚೆಗೂ ಬಂದಿದೆ.    

 

 

 

ಗುಣಾಕಾರದ ಪ್ರಿವತಣನಿೋಯತೆಯ ಗುಣ 

ಇಲಿ್ಲ  3 ಸಾಧೆ್ ತೆಗಳಿವೆ: 

1. ಸಮ X ಸಮ 

2. ವಿಷಮ X  ಸಮ ( ಹಾಗು ∴ಸಮ X ವಿಷಮ ) 

3. ವಿಷಮ X ವಿಷಮ 

1  ಮತ್ತು  2ರ ಒಂದಂದು ಉದಾಹರಣೆಗಳನುನ  ಇಲಿ್ಲ  ನಿೋಡುತೆು ೋವೆ.  ಹಾಗು 3 ನುನ  ಅದೇ ರಿೋತಿಯಲಿ್ಲ  ಮಂದುವರೆಸಬಹುದು.  

  

ಸಮ X ಸಮ 

ಚಿತರ  2ನುನ  ಪ್ಡೆಯಲು. ಚಿತರ  1 ಅನುನ  90◦ ತಿರುಗಿಸಲಾಗುತು ದೆ.  ಚಿತರ  1ರಲಿ್ಲ  ಛಾಯೋಕರಿಸಿದ ಭಾಗವು 3 × 7ರಲಿ್ಲ   2 × 4 ಭಾಗಗಳು ಅಂದರೆ 2 × 4 / 3 × 7. 

 ಆದರೆ ಚಿತರ  2ರಲಿ್ಲ   7 × 3ರಲಿ್ಲ  4 × 2 ಭಾಗಗಳು ಅಂದರೆ 4 × 2 / 7 × 3 ಆಗುತು ದೆ.  

ತಿರುಗಿಸಿರುವುದು ಒಂದು ಅನ್ಮೆ  ಪ್ರಿವತಣನೆಯಾಗಿದೆ. ಆದು ರಿಂದ ಉದು  ಮತ್ತು  ಅಗಲಗಳಲಿ್ಲ  ಯಾವುದೇ ಬದಲಾವಣೆಗಳಿಲಿ  ಎಂಬುದನುನ  ಗಮನಿಸಿ.  ಹಾಗಾಗಿ 2 × 4 / 3 × 7. = 4 × 2 / 7 × 

3..  ಅಂದರೆ ಇದನುನ  ಯಾವುದೇ ಎರಡು ಸಮ ಭಿನ್ನ ರಾಶಿಗೆ ಸಾಮಾನೆಿ ೋಕರಿಸಬಹುದು. 

ಸಮ X ವಿಷಮ 

ಹಂದಿನ್ ಉದಾಹರಣೆಯಲಿ್ಲನಂತೆಯೇ ಚಿತರ  4ನುನ  ಪ್ಡೆಯಲು. ಚಿತರ  3 ಅನುನ  90◦ತಿರುಗಿಸಲಾಗುತು ದೆ.  ಹಾಗಾಗಿ ವಿಸಿು ೋಣಣವು ಬದಲಾಗುವುದಿಲಿ . ಅಂದರೆ  2/7 X 4/3 =  4/3 X 2/7. ಚಿತರ   3 ರಲಿ್ಲ  

ಗುಣಕವಾದ 4/3 ಒಂದು ವಿಷಮ ಭಿನ್ನ ರಾಶಿಯಾಗಿದೆ. ಆದು ರಿಂದ ಅಡ್ಡ ವಾಗಿ  ಛಾಯೋಕರಿಸಿದ ಭಾಗವು ಚದರಮಾನ್ದ ಚೌಕದಿಂದಾಚೆಗೂ ಚಾಚಿಕೊಂಡಿದೆ. ಚಿತರ  4 ರಲಿ್ಲ  ಗುಣೆ ವು ವಿಷಮ 

ಭಿನ್ನ ರಾಶಿಯಾಗಿದೆ. ಆದು ರಿಂದ ಲಂಬವಾಗಿ  ಛಾಯೋಕರಿಸಿದ ಭಾಗವು ಚದರಮಾನ್ದ ಚೌಕದಿಂದಾಚೆಗೂ ಚಾಚಿಕೊಂಡಿದೆ. 

ಈ ಮಾದರಿಯನುನ  ಪೂಣಾಣಂಕ X ಭಿನ್ನ ರಾಶಿಯನುನ  ಪ್ರ ತಿನಿಧಿಸಲೂ ಬಳಸಬಹುದಾಗಿದೆ. ಏಕ್ಕಂದರೆ ಯಾವುದೇ ವಿಷಮ ಭಿನ್ನ ರಾಶಿಯು ಸಾಾ ಭಾವಿಕ ಸಂಖೆ್ಯ  ಮತ್ತು  ಸಮ ಭಿನ್ನ ರಾಶಿಯ 

ಮೊತು ವಾಗಿದೆ. ವೆಾ ಖೆ್ಯ ಯ ಪ್ರ ಕಾರ 0 ಯನುನ  ಒಳಗಂಡ್ ಗುಣಾಕಾರವು 0 ಯೇ ಆಗುತು ದೆ. ಆದು ರಿಂದ 0 ಯು ಇದಾು ಗ ಪ್ರಿವತಣನಿೋಯ ಗುಣವು ತಾನಾಗಿಯೇ ನಿರೂಪಿತವಾಗುತು ದೆ. 

<<<<< ಚಿತರ  1, 2, 3 ಮತ್ತು  4 ನುನ  ಸೇರಿಸಿ >>>>>> 



 

 

ಸಾಾ ತಿ ಸಕಾಣರ್‌ ಅವರು ರಚಿಸಿರುವ ಈ ಭಿತಿು ಪ್ತರ ವು ದೃಶೆ್ ದ ಮೂಲಕ ಸಮರ್ಣನೆ ನಿೋಡುತು ದೆ. ಇದನುನ  

ಔಪ್ಚಾರಿಕ  ಸಾಧ್ನೆಯ ಜೊತೆ ಸಮೋಕರಿಸಲಾಗುವುದಿಲಿ . ಇದು ಪ್ದಮ ಪಿರ ಯ ಶಿರಾಲ್ಲಯವರು ರಚಿಸಿದ – 

ಗುಣಾಕಾರ (ಸಂಪುಟ 3, ಸಂಚಿಕ್ಕ 1) ಮತ್ತು  ಭಿನ್ನ ರಾಶಿ (ಸಂಪುಟ 1, ಸಂಚಿಕ್ಕ 1) ಪುರವಣಿಗಳು ಹಾಗು ಶೈಲಜಾ ಡಿ 

ಗುಣಾಕಾರದ ಸಹವತಣನಿೋಯತೆಯ ಗುಣ 

ಗುಣಾಕಾರದ ಸಹವತಣನಿೋಯತೆಯ ಗುಣವು ಮೂರು ಭಿನ್ನ ರಾಶಿಗಳನುನ  ಒಳಗಂಡಿರುತು ದೆ. ಹಾಗಾಗಿ ನಾವು ಘನ್ಫಲ  ಹಾಗು 3 ಆಯಾಮದ ಆಕೃತಿಗಳನುನ  ಬಳಸಿಕೊಂಡು ಅಂದರೆ ಒಂದು 

ಘನ್ಫಲವುಳಳ  ಘನ್ವನುನ  ಪೂಣಣದಂತೆ ಹಾಗೂ ಅದರ y, x ಮತ್ತು  z  ಅಕ್ಷಗಳು ಅನುಕರ ಮವಾಗಿ ಮೂರು ಭಿನ್ನ ರಾಾ಼ ಶಿಗಳಂತೆ ಪ್ರಿಗಣಿಸೋಣ. ಇಲಿ್ಲ  8 ಸಾಧೆ್ ತೆಗಳಿವೆ. 

1. ಮೂರೂ ಸಮ ಭಿನ್ನ ರಾಶಿಗಳು 

2. ಎರಡು ಸಮ ಮತ್ತು  ಒಂದು ವಿಷಮ 

a. ಸಮ X ಸಮ X ವಿಷಮ 

b. ಸಮ X ವಿಷಮ X ಸಮ 

c. ವಿಷಮ X ಸಮ X ಸಮ 

3. ಒಂದು ಸಮ ಮತ್ತು  ಎರಡು ವಿಷಮ 

a. ಸಮ X ವಿಷಮ X ವಿಷಮ 

b.  ವಿಷಮ X ಸಮ X ವಿಷಮ 

c. ವಿಷಮ X ವಿಷಮ X ಸಮ 

4. ಎಲಿವೂ ವಿಷಮ ಭಿನ್ನ ರಾಶಿಗಳು 

2c ಅನುನ  ಒಂದು ಉದಾಹರಣೆಯಾಗಿ ಇಲಿ್ಲ  ತೋರಿಸಲಾಗಿದುು , ಉಳಿದದು ನುನ  ಅದೇ ರಿೋತಿಯಲಿ್ಲ  ಮಾಡ್ಬಹುದು. 3 ಆಯಾಮದ ಮೂಲಕ ಇದನುನ  ಹಂತ ಹಂತವಾಗಿ ತೋರಿಸಲಾಗಿದೆ. 

ಉದಾಹರಣೆಯಾಗಿ (4/3 X 5/9  ) X  ½ = 4/3 X ( 5/9  X  ½ ) ಅನುನ  ತೆಗೆದುಕೊಂಡಿದೆು ೋವೆ. ಸಪ ಷಟ ವಾಗಿ ಕಾಣಿಸಲಂದು ಎರಡು ಘನ್ಗಳ ನ್ಡುವೆ ಜಾಗ ಬಿಡ್ಲಾಗಿದೆಯಾದರೂ ಅದು 

ಇರಬೇಕಾಗಿಲಿ . ಎರಡೂ ಪ್ರ ಕ್ರರ ಯೆಗೂ ಕೊನೆಯಲಿ್ಲ  ಬರುವ ಘನ್ಫಲವು ಒಂದೇ ಆಗಿದೆ ಎನುನ ವುದನುನ  ಗಮನಿಸಿ. ಇದನುನ  ಯಾವುದೇ ಮೂರು ಭಿನ್ನ ರಾಶಿಗಳಿಗೆ ( ಹಾಗೂ ಸಾಾ ಭಾವಿಕ 

ಸಂಖೆ್ಯ ಗಳಿಗೆ) ಸಾಮಾನೆಿ ೋಕರಿಸಬಹುದು.  

ಗುಣಾಕಾರದ ವಿಭಾಜಕತೆಯ ಗುಣ 

ಇಲಿ್ಲ  6 ಸಾಧೆ್ ತೆಗಳಿವೆ: 

1. ಸಮ X   ( ಮೊತು   

a. ಸಮ X  (ಸಮ + ಸಮ ) 

b. ಸಮ X  (ಸಮ + ವಿಷಮ) 

c. ಸಮ X  (ವಿಷಮ + ವಿಷಮ) 

) 

2. ವಿಷಮ X  ( ಮೊತು  

a. ವಿಷಮ X  (ಸಮ + ಸಮ ) 

b. ವಿಷಮ X  (ಸಮ + ವಿಷಮ) 

c. ವಿಷಮ X  (ವಿಷಮ + ವಿಷಮ) 

) 

ಸಮ + ವಿಷಮ = ವಿಷಮ + ಸಮ ಎಂದು ಹಂದಿನ್ ಲೇಖನ್ದಲಿ್ಲ  ಚಚಿಣಸಿದ ಸಂಕಲನ್ ಪ್ರಿವತಣನಿೋಯತೆ ಗುಣವು ನ್ಮಗೆ ತಿಳಿಸುತು ದೆ. 1a ಮತ್ತು  2b ಗಳ ಉದಾಹರಣೆಗಳನ್ನ ಷ್ಟ ೋ ನಾವಿಲಿ್ಲ  

ತೋರಿಸುತೆು ೋವೆ. ಓದುಗರು ಉಳಿದ ಸಾಧೆ್ ತೆಗಳನುನ  ಅನೆಾ ೋಷಿಸಬಹುದು.  

ಸಮ X  (ಸಮ + ಸಮ ) 

¾ X  ( 4/7 + 2/3 ) = ¾ X 4/7 + ¾ X 2/3 

ಎರಡೂ ಘನ್ಗಳ  ಛಾಯೋಕರಿಸಿದ ಅಡ್ಡ  ಭಾಗಗಳ ಉದು ದ ಮೊತು ವು 4/7 + 2/3 ನುನ  ಪ್ರ ತಿನಿಧಿಸುತು ದೆ ಹಾಗು ಲಂಬದ ಉದು ವು ¾ ಇದೆ. ಹಾಗಾಗಿ ಒಟ್ಟಟ  ಛಾಯೋಕರಿಸಿದ ಭಾಗವು ¾ X  ( 4/7 + 

2/3 ).  ನ್ಸುಗೆಂಪು ಬಣಣ ದ ಭಾಗವು ¾ X 4/7 ಅನುನ  ಪ್ರ ತಿನಿಧಿಸಿದರೆ ಹಸಿರು ಬಣಣ ದ ಭಾಗವು ¾ X 2/3  ಅನುನ  ಪ್ರ ತಿನಿಧಿಸುತು ದೆ. ಅಂದರೆ ಛಾಯೋಕರಿಸಿದ ಒಟ್ಟಟ  ಭಾಗವು ¾ X 4/7 + ¾ X 2/3. 

ಆದು ರಿಂದ ¾ X  ( 4/7 + 2/3 ) = ¾ X 4/7 + ¾ X 2/3.   

ವಿಷಮ X  (ಸಮ + ವಿಷಮ) 

5/3 X ( 2/7 + 7/4 ) = 5/3 X 2/7 + 5/3 X 7/4 

ಚಿತರ  11ರಲಿ್ಲನಂತೆಯೇ  ಚಿತರ  12ನ್ನನ  ಅರ್ಣ ಮಾಡಿಕೊಳಳ ಬಹುದು. ವಿಷಮ ಭಿನ್ನ ರಾಶಿಯು ಇದಾು ಗ ಅದೇ ದಿಕೆ್ರ ನ್ಲಿ್ಲ  ಮಾನ್ ಚದರವನುನ  ಛಾಯೋಕರಿಸಿದ ಭಾಗವು ಮೋರುತು ದೆ ಎಂಬುದನುನ  

ಗಮನಿಸಿ.  ಮೂರು ಭಿನ್ನ ರಾಶಿಗಳ ( ಹಾಗು ಸನೆನ ಯೂ ಸೇರಿದಂತೆ ಸಾಾ ಭಾವಿಕ ಸಂಖೆ್ಯ ಗಳಿಗೆ )  ಯಾವುದೇ ಸಂಯೋಜನೆಗೆ ಇದು ದೃಶೆ್ಯ ತಮ ಕವಾಗಿ ನಿರೂಪಿಸಿಕೊಳಳ ಲು ಸಹಾಯವಾಗುತು ದೆ.   

<<<<<<<<<<<<  ಚಿತರ  12 ನುನ  ಸೇರಿಸಬೇಕು >>>>>>>> 



ಶ್ಮಣ ಅವರು ರಚಿಸಿದ (ಸಂಪುಟ 7, ಸಂಚಿಕ್ಕ 2) ಪುರವಣಿಯ ಭಿನ್ನ ರಾಶಿಯ ಗುಣಾಕಾರದ ದೃಶೆ್  ಮಾದರಿಯನುನ  

ಆಧ್ರಿಸಿದೆ.   


