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ಕಳೆದ ಸಂಚಿಕೆಯಲಿಲ ಪ್ಾಾರಂಭವಾದ “ಸಾಧನೆ” ಅಂಕಣದ ಮುಂದುವರಿದ ಭಾಗ್ವಿದು. ಈ ಸಂಚಿಕೆಯಲಿಲಯ  ಅಂಕಗ್ಣಿತದ 

ಕೆಲವು ಸಮಸೆಯಗ್ಳ ಅಧಯಯನ್ವನ್ುನ ಕೆೈಗೆತ್ತಿಕೆ ಳಳುತ್ತಿದೆದೋವೆ. ಇನ್ ನ ನಿರ್ದಿಷ್ಟವಾಗಿ ಹೆೋಳಬೆೋಕೆಂದರೆ, ಕಾಮಾನ್ುಗ್ತ 

ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳ ಮೊತವಿು ಉತಾಾರ್ದಸುವ ವಿನಾಯಸಗ್ಳ ಅಧಯಯನ್. 

ಕ್ರಮಾನುಗತ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಮೊತತ 

1 + 2 = 3 ಎಂಬ ಸಮೋಕರಣರ್ದಂದ ನ್ಮಮಲಿಲ ಕೆಲವೆೋ ಕೆಲವರು ಪ್ಾಭಾವಿತರಾಗ್ಬಲಲರು. ನಾವದನ್ುನ 4 + 5 + 6 = 7 + 8 

ಎಂಬ ಸಮೋಕರಣದ ಪ್ಕಕದಲಿಲಟ್ುಟ ಗ್ಮನಿಸೆ ೋಣ. ನೆ ೋಡಿದವರ ಹುಬೆಬೋರುತಿದೆ, 9 + 10 + 11 + 12 = 13+14 +15 ಎಂದು 

ಬರೆದ ಕ ಡಲೆೋ ಏರಿದ ಹುಬುಬ ಮತಿಷ್ುಟ ಏರುತಿದೆ. ಈಗ್ ನ್ಮೊಮಳಗೆ ಅವಿತ್ತರುವ ಗ್ಣಿತಜ್ಞನ್ು ನಿಶಿಿತವಾಗಿಯ  ಇಂತಹ 

ಸಾವಿತ್ತಾಕ ಸಂಬಂಧವಂದರ ಸಾಷ್ಟ ಹೆೋಳಿಕೆಯಂದನ್ುನ, ಜೆ ತೆಗೆ, ಅದರ ಸಾಧನೆಯನ್ ನ ಕ ಡ ಆಗ್ಾಹಿಸುತಾಿನೆ. ಈ 

ಸವಾಲಿಗೆ ಪ್ಾತ್ತಕ್ರಾಯಿಸೆ ೋಣ. 

ಈ ಸಮೋಕರಣಗ್ಳ ಮೊದಲ ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳನೆ ನಮಮ ಗ್ಮನಿಸೆ ೋಣ. 1, 4, 9,… ಇದರಿಂದ n ನೆೋ ಸಮೋಕರಣದ ಮೊದಲ 

ಸಂಖ್ೆಯ n2 ಎಂದು ಸಾಷ್ಟವಾಗ್ುತದಿೆ. ಈ ಸಮೋಕರಣಗ್ಳ ಎಡ ಬರ್ದಯಲಿಲ ಹಾಗ್  ಬಲ ಬರ್ದಯಲಿಲ ಇರುವ ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳ 

ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳನ್ುನ (ಎಡ ಬರ್ದಯಲಿಲ 2, 3, 4, … ಹಾಗ್  ಬಲ ಬರ್ದಯಲಿಲ 1, 2, 3, …) ಗ್ಮನಿಸಿದಾಗ್ ನಾವು ಈ ಕೆಳಗಿನ್ 

ಹೆೋಳಿಕೆಯನ್ುನ ಪ್ಾತ್ತಪ್ಾರ್ದಸುತ್ತಿರುವಂತೆ ತೆ ೋರುತಿದೆ: 

ಪ್ಾತ್ತ ಸಾವಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ೆಯ n ಗೆ, n2 ಇಂದ ಮೊದಲಾಗ್ುವ n + 1 ಕಾಮಾನ್ುಗ್ತ ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳ ಮೊತಿವು ಮುಂರ್ದನ್ n 

ಕಾಮಾನ್ುಗ್ತ ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳ ಮೊತಿಕೆಕ ಸಮ. 

n = 4 ಆದಾಗ್, ನ್ಮಮ ಹೆೋಳಿಕೆಯು 16 + 17 + 18 + 19 + 20 = 21 + 22 + 23 + 24 ಎಂದಾಗ್ುತದಿೆ. ಎರಡ  ಮೊತಿಗ್ಳಳ   

90  ಆಗ್ುವುದರಿಂದ ಈ ಹೆೋಳಿಕೆ ಸತಯ. ಆದರೆ ಈ ಸಮೋಕರಣವು n ನ್ ಎಲಾಲ ಬೆಲೆಗ್ಳಿಗ್  ಸತಯ ಎಂಬುದನ್ುನ 

ಪ್ರಿೋಕ್ಷಿಸುವುದಾದರ  ಹೆೋಗೆ? 

ಈ ಹೆೋಳಿಕೆಗ್ಳನ್ುನ ಇನ್ ನ ಕ ಲಂಕಷ್ವಾಗಿ ಗ್ಮನಿಸೆ ೋಣ. 9 + 10 + 11 + 12 ನ್ುನ 13+14 +15 ಕೆಕ ಸಮನ್ವಯಿಸುವ 

ಹೆೋಳಿಕೆಯಲಿಲ ಬಲ ಬರ್ದಯ ಮೊದಲ ಸಂಖ್ೆಯ 9 = 32 ಎಂದ , ಕೆ ನೆಯ ಸಂಖ್ೆಯ 12 = 32 + 3 ಎಂಬುದನ್ ನ ಗ್ಮನಿಸಿ. 16 + 

17 + 18 + 19 + 20 ನ್ುನ 21 + 22 + 23 + 24 ಕೆಕ ಸಮನ್ವಯಿಸುವ ಹೆೋಳಿಕೆಯಲಿಲ ಬಲ ಬರ್ದಯ ಮೊದಲ ಸಂಖ್ೆಯ 16 = 42 

ಎಂದ , ಕೆ ನೆಯ ಸಂಖ್ೆಯ 20 = 42 + 4 ಎಂಬುದನ್ ನ ಗ್ಮನಿಸಿ. ಇದರಿಂದ ವಿನಾಯಸವಂದು ಸುುಟ್ವಾಯಿತು: n 

ಸಂಖ್ಾಯತಮಕ ಸಮೋಕರಣದ ಎಡ ಬರ್ದಯಲಿಲರುವ ಮೊದಲ ಸಂಖ್ೆಯ n2 ಹಾಗ್  ಕೆ ನೆಯ ಸಂಖ್ೆಯ n2 + n ಆಗಿರುತಿದೆ. ಎಡ 

ಬರ್ದಯು n + 1 ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳ ಮೊತಿವಾಗಿರುತಿದೆ. ಸಮಾಂತರ ಶೆಾೋಢಿಯ ಪ್ದಗ್ಳ ಮೊತಿವನ್ುನ ನಿೋಡುವ ಪ್ಾಖ್ಾಯತ 



ನಿಯಮವನ್ುನ (“ಮೊದಲ ಹಾಗ್  ಕೆ ನೆಯ ಪ್ದಗ್ಳ ಸರಾಸರಿ ಮತುಿ ಪ್ದಗ್ಳ ಸಂಖ್ೆಯಯ ಗ್ುಣಲಬಧ”) ಬಳಸಿದಾಗ್ ಎಡ 

ಬರ್ದಯ n + 1 ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳ ಮೊತ:ಿ 

 

ಆಗಿರುತಿದೆ. ಬಲ ಬರ್ದಯ ಮೊತದಿ ವಿಷ್ಯವೆೋನ್ು? ಇಲಿಲನ್ ಮೊದಲ ಸಂಖ್ೆಯಯು ಎಡ ಬರ್ದಯ ಕೆ ನೆ ಸಂಖ್ೆಯಯ ಮುಂರ್ದನ್ 

ಸಂಖ್ೆಯ ಎಂಬುದು ಸಾಷ್ಟ. ಹಿೋಗಾಗಿ, ಅದು n2 + n + 1 ಆಗಿದೆ. ಅಂತೆಯೋ, ಇದರ ಕೆ ನೆ ಸಂಖ್ೆಯಯು ಮುಂರ್ದನ್ 

ಸಮೋಕರಣದ ಮೊದಲ ಸಂಖ್ೆಯಯ ಹಿಂರ್ದನ್ ಸಂಖ್ೆಯಯಾಗಿದೆ. ಅಂದರೆ (n + 1)2  ನ್ ಹಿಂರ್ದನ್ ಸಂಖ್ೆಯ, ಅಂದರೆ  (n + 1)2 – 1 

= n2 + 2n. ಇಲಿಲನ್ ಒಟ್ುಟ ಪ್ದಗ್ಳಳ n ಆಗಿರುವುದರಿಂದ, ಈ ಸಮಾಂತರ ಶೆಾೋಢಿಯ ಮೊತ:ಿ 

 

ಆಗ್ುತಿದೆ. ಇದು ಮೊದಲ ಮೊತಿಕೆಕ ಸಮವಾಗಿರುವುದರಿಂದ ಎರಡ  ಮೊತಿಗ್ಳಳ ಸಮ. ಇತ್ತ ಸಿದಧಮ್! 

ಅನೌಪಚಾರಿಕ್ ವಿಧಾನ 

ಇದನ್ುನ ಇನ್ ನ ಅನೌಪ್ಚಾರಿಕವಾಗಿ ಮಂಡಿಸುವ ರಿೋತ್ತಯಂದನ್ುನ ನೆ ೋಡೆ ೋಣ. ಮೊದಲು, {9, 10, 11, 12} ಮತುಿ {13, 

14, 15} ಗ್ಣಗ್ಳನ್ುನ ಪ್ರಿಗ್ಣಿಸಿ. ಮೊದಲ ಗ್ಣದ ಕೆ ನೆಯ ಸಂಖ್ೆಯ 12 ನ್ುನ ಮ ರು ಸಮಭಾಗ್ಗ್ಳಾಗಿಸಿದರೆ 4 ಸಿಗ್ುತಿದೆ. 

(12/3 = 4). ಈಗ್ ಈ ಸಮಭಾಗ್ಗ್ಳನ್ುನ ಈ ಗ್ಣದ ಉಳಿದ ಪ್ಾತ್ತಸಂಖ್ೆಯಗ್  (ಅಂದರೆ, 9, 10 ಮತುಿ 11ಕೆಕ)  ಒಂದು 

ಭಾಗ್ದಂತೆ ಕಾಮವಾಗಿ ಕ ಡಿದರೆ, 9 + 4 = 13, 10 + 4 = 14, 11 + 4 =15 ದೆ ರೆಯುತಿವೆ. ಆದದರಿಂದ, ಸಾವಭಾವಿಕವಾಗಿ 

9 + 10 + 11 + 12 ಮತು ಿ13 + 14 + 15 ಸಮವಾಗ್ುತಿವೆ. ಇದೆೋ ರಿೋತ್ತ, {16, 17, 18, 19, 20} ಮತುಿ {21, 22, 23, 24} 

ಗ್ಣಗ್ಳನ್ುನ ಪ್ರಿಗ್ಣಿಸಿ, ಮೊದಲ ಗ್ಣದ ಕೆ ನೆ ಸಂಖ್ೆಯ 20ನ್ುನ ನಾಲುಕ ಸಮಭಾಗ್ವಾಗಿಸಿದಾಗ್ ದೆ ರೆಯುವ 5 ನ್ುನ ಮೊದಲ 

ಗ್ಣದ ಉಳಿದ ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳಿಗೆ ಕ ಡಿದರೆ, {16, 17, 18, 19, 20} ಗ್ಣವು {21, 22, 23, 24} ಗ್ಣವನ್ುನ ನಿೋಡುತಿದೆ. 

ಆದದರಿಂದ, ಸಾವಭಾವಿಕವಾಗಿ 16 + 17 + 18 + 19 + 20 ಮತು ಿ21 + 22 + 23 + 24 ಸಮವಾಗ್ುತಿವೆ.  

ಈಗ್ ಇದನ್ುನ ಯಾವುದೆೋ n ಬೆಲೆಗೆ ಸಾಧಿಸಿ ತೆ ೋರಿಸಲು ಕೆಳಗಿನ್ ಎರಡು ಗ್ಣಗ್ಳನ್ುನ ಪ್ರಿಗ್ಣಿಸಿ: 

 

A ಗ್ಣದ ಅತ್ತ ದೆ ಡಡ ಸಂಖ್ೆಯ (n2 + n) ಅನ್ುನ ತೆಗೆದುಕೆ ಂಡು ಅದನ್ುನ n ಭಾಗ್ಗ್ಳಾಗಿಸಿದಾಗ್ n + 1 ದೆ ರೆಯುತಿದೆ. ಈ (n 

+ 1) ಅನ್ುನ A ಗ್ಣದ ಉಳಿದ ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳಿಗೆ ಕ ಡಿದರೆ A’ ದೆ ರೆಯುತಿದೆ: 

 



ಇದು B ಗ್ಣಕೆಕ ಸಮವಾಗಿದೆ. ಇದರಿಂದ A ಗ್ಣದ ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳ ಮೊತಿವು B ಗ್ಣದ ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳ ಮೊತಿಕೆಕ ಸಮವೆಂದು 

ತ್ತಳಿಯುತಿದೆ. 

ತ್ರರಭುಜ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ನಿತಯ್ ೆೋಕ್ತತಗಳು 

ತ್ತಾಭುಜ ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳಳ ಸಂಖ್ಾಯ ವಿನಾಯಸಗ್ಳನ್ುನ, ನಿತೆ ಯೋಕ್ರಿಗ್ಳನ್ುನ ಅನೆವೋಷಿಸಲು ಸಮೃದಧ ವಾತಾವರಣವಂದನ್ುನ 

ಕಲಿಾಸಿಕೆ ಡುತಿವೆ. ಈ ಸಾರವತಾಿದ ಕ್ೆೋತಾಕೆಕ ಹರ್ದಹರೆಯದ ತರುಣ-ತರುಣಿಯರನ್ುನ ಕರೆತಂದರೆ, ಕೆ ಂಚ ಕಾಲದಲಿಲ ನಿೋವು 

ಹಿಂದೆಂದ  ಕಂಡಿರದ, ಕೆೈಭತ್ತಿ ಅನೆವೋಷ್ಣೆಗ್ಳನ್ುನ ಕಾಣುವಿರಿ. ತ್ತಾಭುಜ ಸಂಖ್ೆಯ (ಸಂಕ್ೆೋಪ್ವಾಗಿ, ತ್ತಾ-ಸಂಖ್ೆಯ)ಗ್ಳಿಗೆ 

ಉದಾಹರಣೆಯಂದರೆ, 1, 1 + 2 = 3, 1 + 2 + 3 = 6, 1 + 2 + 3 + 4 = 10… ಇವು ಸಾವಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ಾಯಶೆಾೋಣಿಯ ಭಾಗ್ಶ್ಃ 

ಮೊತಿಗ್ಳಳ 1, 1 + 2 = 3, 1 + 2 + 3 + 4 = 10…;  ಅಂತಹ n ನೆೋ ಸಂಖ್ೆಯಯನ್ುನ ನಾವು Tn (n = 1, 2, 3,…) ಎಂದು 

ಸ ಚಿಸೆ ೋಣ.  

 

ಅಥವಾ ಸಂಕಲನ್ ಸಂಕೆೋತ ಬಳಸಿ ಸ ಚಿಸುವುದಾದರೆ: 

 

 

ಎಲಲರಿಗ್  ತ್ತಳಿರ್ದರುವಂತೆ, 

 

ಇದೆ ಂದನೆನೋ ಸಾಧಿಸಿ ತೆ ೋರಿಸಲು ಹಲವು ವಿಧಾನ್ಗ್ಳಿವೆ. ಇಲಿಲ ನಾವು ಮಕಕಳಳ ತಮಮಷ್ಟಕೆಕೋ ತಾವೆೋ ಕಂಡುಕೆ ಳಳುವ ತ್ತಾ-

ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳ ಕೆಲವು ಚಂದದ ಗ್ುಣಗ್ಳನ್ುನ ಪ್ಟ್ಟಟ ಮಾಡೆ ೋಣ: 

1. ಎರಡು ಕಾಮಾನ್ುಗ್ತ ತ್ತಾ-ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳ ಮೊತಿವು ಒಂದು ವಗ್ಿಸಂಖ್ೆಯಯಾಗಿರುತಿದೆ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, T1 + T2 = 4 

=22;  T6 + T7 = 49 = 72 .  

2. x ಒಂದು ತ್ತಾ-ಸಂಖ್ೆಯಯಾದರೆ, 8x + 1 ಒಂದು ವಗ್ಿಸಂಖ್ೆಯಯಾಗಿರುತಿದೆ. ವಿಲೆ ೋಮೊೋಕ್ರಿಯಾಗಿ, 8x + 1 ಒಂದು 

ಬೆಸ ವಗ್ಿಸಂಖ್ೆಯಯಾದರೆ, x ಒಂದು ತ್ತಾ-ಸಂಖ್ೆಯ ಎಂಬುದ  ಸತಯ. ಇದನೆನೋ ಬೆೋರೆ ರಿೋತ್ತ ಹೆೋಳಳವುದಾದರೆ: x 

ಒಂದು ಬೆಸ ವಗ್ಿಸಂಖ್ೆಯಯಾದರೆ, (x – 1)/8 ಒಂದು ತ್ತಾ-ಸಂಖ್ೆಯಯಾಗಿರುತಿದೆ.  

ಉದಾಹರಣೆಗೆ, 3 ಒಂದು ತ್ತಾ-ಸಂಖ್ೆಯ.  8 x 3 + 1 = 25 = 52 ಒಂದು ವಗ್ಿಸಂಖ್ೆಯ. ಇದೆೋ ರಿೋತ್ತ  81 ಒಂದು ಬೆಸ 

ವಗ್ಿಸಂಖ್ೆಯ ಹಾಗ್  (81 – 1)/8 = 10 ಒಂದು ತ್ತಾ-ಸಂಖ್ೆಯ. 

3. x  ಒಂದು ತ್ತಾ-ಸಂಖ್ೆಯಯಾದರೆ, 9x + 1 ಕ ಡ ಒಂದು ತ್ತಾ-ಸಂಖ್ೆಯ. 



ಉದಾಹರಣೆಗೆ, ತ್ತಾ-ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳಾದ 3, 10 ಮತು ಿ36ನ್ುನ ಪ್ರಿಗ್ಣಿಸಿ. ಇವುಗ್ಳನ್ುನ 9ರಿಂದ ಗ್ುಣಿಸಿ 1ನ್ುನ ಕ ಡಿದಾಗ್ 28, 91 

ಮತುಿ 325 ದೆ ರಕುತಿವೆ. ಇವೆಲಲವೂ ತ್ತಾ-ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳೆೋ ಎಂದು ಪ್ರಿೋಕ್ಷಿಸುವುದಷ್ೆಟ ಬಾಕ್ರ ಇರುವುದು. ವಾಸಿವವಾಗಿ, ಇವು 

ತ್ತಾ-ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳೆೋ:  28 = T7  91 = T13  325 = T25. 

ಮುಂರ್ದನ್ ಸವಾಲೆಂದರೆ ಮಕಕಳಳ ಮೋಲಿನ್ ಹೆೋಳಿಕೆಗ್ಳಿಗೆ ಸಾಧನೆಗ್ಳನ್ುನ ಪ್ೂರೆೈಸುವಂತೆ ಮಾಡುವುದಾಗಿದೆ. ನಾವಿೋಗ್ ಈ 

ವಿಷ್ಯವನ್ುನ ಕೆೈಗೆತ್ತಿಕೆ ಳೆ್ ುೋಣ. 

“ಎರಡು ಕ್ರಮಾನುಗತ ತ್ರರ-ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಮೊತತವು ಒಂದು ವಗಗಸಂಖ್ಯೆ” 

ಅನೆೋಕ ವಿಭಿನ್ನ ವಿಧಾನ್ಗ್ಳ ಮ ಲಕ ಇದನ್ುನ ಸಾಧಿಸಿ ತೆ ೋರಿಸಲು ಸಾಧಯ. ಬಹುಶ್ಃ, ಅತಯಂತ ನೆೋರ ವಿಧಾನ್ವು “ಶ್ುದಧ 

ಬೋಜಗ್ಣಿತ್ತೋಯ” ವಿಧಾನ್ವನ್ುನ ಆಧರಿಸಿದೆ. ನ್ಮಗೆ, Tn = ½ n(n + 1) ಎಂದು ತ್ತಳಿರ್ದದೆ. ಹಿೋಗಾಗಿ, 

 

ಆದದರಿಂದ (n – 1) ನೆೋ ಮತು ಿn ನೆೋ ತ್ತಾಭುಜ ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳ ಮೊತವಿು n ನೆೋ ವಗ್ಿಸಂಖ್ೆಯಯಾಗಿದೆ. 

ಇತರ ವಿಧಾನ್ಗ್ಳಳ: ಬೆೋರೆ ವಿಧಾನ್ಗ್ಳ ಹುಡುಕಾಟ್ ಮೊೋಜು ನಿೋಡುತಿದೆ. Tn ಎಂದರೆ ಮೊದಲ n ಸಾವಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳ 

ಮೊತಿವೆಂಬ ವಾಯಖ್ಾಯನ್ದ ಜೆ ತೆಗೆ, ಮೊದಲ n ಸಾವಭಾವಿಕ ಬೆಸ ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳ ಮೊತವಿು n2 ಆಗಿರುತದಿೆ ಎಂಬ 

ಸುಪ್ರಿಚಿತವೂ, ಪ್ದೆೋ-ಪ್ದೆೋ ಬಳಕೆಯಾಗ್ುವ ಆದ ತಥಾಯಂಶ್ವನ್ುನ ಉಪ್ಯೋಗಿಸಿಕೆ ಳಳುವ ವಿಧಾನ್ ಇದಾಗಿದೆ. ಈ ಎರಡು 

ತಥಾಯಂಶ್ಗ್ಳೆ್ ಂರ್ದಗೆ, ಪ್ಾತ್ತ ಬೆಸ ಸಂಖ್ೆಯಯ  ಎರಡು ಕಾಮಾನ್ುಗ್ತ ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳ ಮೊತಿವೆಂಬ (ಉದಾ.: 5 = 2 + 3) 

ಮತೆ ಿಂದು ಸರಳ ತಥಯವು ಒಂದು ಅಂದವಾದ ಸಾಧನೆಗೆ ಎಡೆಮಾಡುತಿದೆ. ಈ ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳ ಆವರಣ ಚಿಹೆನಗ್ಳನ್ುನ 

ಬದಲಾಯಿಸಿ ಅವುಗ್ಳನ್ುನ ಕೆ ಂಚ ವಿಭಿನ್ನ ಕಾಮದಲಿಲ ಕ ಡುವುದಾಗಿದೆ. ನಾವಿದನ್ುನ n = 3 ಗೆ ವಿಶ್ದಪ್ಡಿಸುತ್ತಿದೆದೋವೆ: 

 

ಇದೆೋ ರಿೋತ್ತ, n = 5 ಆದರೆ, 

 

ವಿವರಗ್ಳನೆನೋನ್  ನಿರ ಪಿಸರ್ದದದರ  ಇಂತಹ ಸಂಕಲಕಗ್ಳ ಪ್ುನ್ಜೆ ೋಿಡಣೆ ಸದಾ ಕೆಲಸಮಾಡುತಿದೆ ಎಂಬುದು ಸಾಷ್ಟವಿದೆ. 

ಆದರೆ ಈ ವಿಚಾರವನ್ುನ ಸಾಂಕೆೋತ್ತಕವಾಗಿ ಅಭಿವಯಕ್ರಸಿುವುದನ್ುನ ನೆ ೋಡಲು ಬಯಸುವವರಿಗೆ ಇದರ ಪ್ಾಕ್ರಾಯ ಇಂತ್ತದೆ:  



 

ಚಿತಾಾತಮಕ ವಿಧಾನ್: ಈ ಸಮೋಕರಣವನ್ುನ ಚಿತಾ ಬಳಸಿ ಅಭಿವಯಕ್ರಸಿುವ ವಿಧಾನ್ವೂ ಇದೆ. ನಾವು Tn-1 ಮತುಿ Tn  ಗ್ಳನ್ುನ 

ಚಿತಾ 1ರಲಿಲ ತೆ ೋರಿಸಿರುವಂತೆ ಎರಡು ಮಟ್ಟಟಲಿನಾಕಾರದ ಬಹುಭುಜಾಕೃತ್ತಗ್ಳ ವಿಸಿಿೋಣಿಗ್ಳನಾನಗಿ ಪ್ಾತ್ತನಿಧಿಸುತೆಿೋವೆ (n = 

6 ಆದಾಗಿನ್ ಬಹುಭುಜಾಕೃತ್ತಗ್ಳನ್ುನ ಚಿತಾ 1 ರಲಿಲ ನಿೋಡಲಾಗಿದೆ). ಈಗ್ ಇವೆರಡ  ಅದೆಷ್ುಟ ಒಪ್ಾವಾಗಿ ಒಂದುಗ್ ಡಿ ಒಂದು 

6 x 6 ಚೌಕವಂದನ್ುನ ರಚಿಸುತದಿೆ ಎಂಬುದನ್ುನ ಗ್ಮನಿಸಿ. n = 6 ಎಂಬ ವಿಶೆೋಷ್ ಸಂದಭಿದಲಿಲ ಮಾತಾ ಈ ರಚನೆಯನ್ುನ 

ತೆ ೋರಿಸಿದದರ , ಇದೆೋ ಯೋಜನೆ n ನ್ ಎಲಾಲ ಬೆಲೆಗ್ಳಿಗ್  ಕೆಲಸಮಾಡುತಿದೆ ಎಂಬುದನ್ುನ ನೆ ೋಡಲು ಕಷ್ಟವಾಗ್ಲಾರದು. 

“ತ್ರರಭುಜ ಸಂಖ್ಯೆಯಂದನುು 8ರಿಂದ ಗುಣಿಸಿ, ಅದಕ್ಯೆ 1 ನುು ಕ್್ಡಿದರಯ ವಗಗಸಂಖ್ಯೆಯಾಗುತತದಯ”  

ಇದರ ಬೋಜಗ್ಣಿತ್ತೋಯ ಸಾಧನೆ ಇಂತ್ತದೆ: Tn = ½ n(n + 1) ಎಂದು ನ್ಮಗೆ ತ್ತಳಿರ್ದದೆ. ಇಂತಾಗಿ, x ಒಂದು ತ್ತಾ-

ಸಂಖ್ೆಯಯಾದರೆ. ಯಾವುದಾದರ  ಸಾವಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ೆಯ n ಗೆ,  x = ½ n(n + 1) ಎಂದಾಗ್ಬೆೋಕು.  

ಚಿತಾ 1: “ಏಕೆ” T5 + T6 = 62 ಆಗ್ಬೆೋಕು ಎಂಬುದರ ವಿಶ್ರ್ದೋಕರಣ 

ಇದನ್ುನ ಬಳಸಿಕೆ ಂಡರೆ, 

 

ಎಂದಾಗ್ುತಿದೆ.  

ವಿಲೆ ೋಮ ಹೆೋಳಿಕೆಯ ಸಾಧನೆ: 8x + 1 ಒಂದು ಬೆಸ ವಗ್ಿಸಂಖ್ೆಯ ಎಂರ್ದಟ್ುಟಕೆ ಳೆ್ ುೋಣ. ಆಗ್ ಯಾವುದೆ ೋ ಒಂದು 

ಸಾವಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ೆಯ n ಗೆ, 8x + 1 = (2n + 1)2 ಆಗಿರಬೆೋಕು. ಆದದರಿಂದ 

 

ಈ ಗ್ುಣವು ದತಿ ಸಂಖ್ೆಯ x ಒಂದು ತ್ತಾ-ಸಂಖ್ೆಯಯೋ, ಅಲಲವೋ ಎಂದು ಪ್ರಿೋಕ್ಷಿಸಲು ಸರಳ ವಿಧಾನ್ವಂದನ್ುನ ನಿೋಡುತಿದೆ. 

(ಉದಾಹರಣೆ: 8 x 3003 + 1 = 24025 = 1552  ಆದದರಿಂದ, 3003 ಒಂದು ತ್ತಾ-ಸಂಖ್ೆಯ) 

ಚಿತಾಾತಮಕ ವಿಧಾನ್: ಮೋಲಿನ್ಂತೆಯೋ, “x ಒಂದು ತ್ತಾ-ಸಂಖ್ೆಯಯಾದರೆ, 8x + 1 ಒಂದು ವಗ್ಿಸಂಖ್ೆಯಯಾಗಿರುತಿದೆ” 

ಎಂಬುದನ್ುನ ಸುಂದರವಾಗಿ ನಿರ ಪಿಸುವ ವಿಧಾನ್ವಂರ್ದದೆ. x ಒಂದು ತ್ತಾ-ಸಂಖ್ೆಯಯಾದರೆ, ಯಾವುದಾದರ  ಸಾವಭಾವಿಕ 



ಸಂಖ್ೆಯ n ಗೆ, x = n(n + 1)/2 ಎಂದು ನ್ಮಗೆ ತ್ತಳಿರ್ದದೆ. ಇದನೆನೋ ಬೆೋರೆ ರಿೋತ್ತ ಹೆೋಳಳವುದಾದರೆ, x ಒಂದು ತ್ತಾ-

ಸಂಖ್ೆಯಯಾದರೆ, ಯಾವುದಾದರ  ಸಾವಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ೆಯ n ಗೆ, 2x = n(n + 1) ಆಗ್ುತಿದೆ. ಹಾಗಾದರೆ, ನಾವು 2x ನೆ ಂರ್ದಗೆ 

n x (n + 1) ಅಳತೆಯ ಆಯತವಂದನ್ುನ ಜೆ ೋಡಿಸಿಕೆ ಳುಬಹುದು. ಈ ಆಯತದ ಉದದವು ಅದರ ಅಗ್ಲಕ್ರಕಂತ ಒಂದು 

ಮಾನ್ದಷ್ುಟ ದೆ ಡಡರ್ದದೆ ಎಂಬುದನ್ುನ ಗ್ಮನಿಸಿ (ಈ ಅಂಶ್ವು ನಾವಿಷ್ಟರಲೆಲೋ ನೆ ೋಡಲಿರುವ ಫಲಿತಾಂಶ್ಕೆಕ ಸಂಬಂಧಿಸಿದೆ). 

ಇಂತಹ ನಾಲುಕ ಆಯತಗ್ಳನ್ುನ ಚಿತಾ 2 ರಲಿಲ (n = 3 ಆದಾಗ್) ತೆ ೋರಿಸಿರುವಂತೆ ಒಟ್ಟಟಗೆ ಜೆ ೋಡಿಸಬಹುದಾಗಿದೆ. 

ಚಿತಾ 2: “ಏಕೆ” 8T3 + 1 ವಗ್ಿಸಂಖ್ೆಯ ಆಗ್ಬೆೋಕು ಎಂಬುದರ ವಿಶ್ರ್ದೋಕರಣ 

ಈ ನಾಲುಕ ಆಯತಗ್ಳಳ ಮಧಯದ 1 x 1 ಉದದಗ್ಲದ ಚೌಕವಂದನ್ುನ (4 – 3 = 1, ಆದದರಿಂದ) ಅಚುಿಕಟ್ಾಟಗಿ 

ಸುತುಿವರಿಯುತವಿೆ. ಇದರಿಂದ ನಾವು 8T3 + 1 ಒಂದು ವಗ್ಿಸಂಖ್ೆಯಯಾಗಿರುತಿದೆ ಎಂಬುದನ್ುನ ನೆ ೋಡಬಹುದಾಗಿದೆ. 

ವಾಸಿವವಾಗಿ, 8T3 + 1 = (4 + 3)2. n ಬೆಲೆ ಅನಿಬಿಂಧಿತವಾಗಿದಾದಗ್, 8T3 + 1 = ((n + 1) + n)2 ಆಗಿರುತಿದೆ. 

ಮ್ರನಯೋ ಗುಣ 

x  ಒಂದು ತ್ತಾ-ಸಂಖ್ೆಯಯಾದರೆ, 9x + 1 ಕ ಡ ಒಂದು ತ್ತಾ-ಸಂಖ್ೆಯ ಎಂದು ತೆ ೋರಿಸುವುದಷ್ೆಟೋ ಉಳಿರ್ದರುವುದು. ಇದರ 

ಸಾಧನೆಯನ್ುನ ಸುಳಿವಿನ್ ಸಮೋತ ನಿಮಗೆೋ ಬಡುತ್ತಿದೆದೋನೆ, (ಸುಳಿವು: n ಒಂದು ತ್ತಾ-ಸಂಖ್ೆಯಯಾಗಿದದರೆ, 8n + 1 ಒಂದು 

ವಗ್ಿಸಂಖ್ೆಯಯಾಗಿರುತಿದೆ ಹಾಗ್ , ವಿಲೆ ೋಮವಾಗಿ, 8n + 1 ಒಂದು ವಗ್ಿಸಂಖ್ೆಯಯಾದರೆ, n ಒಂದು ತ್ತಾ-

ಸಂಖ್ೆಯಯಾಗಿರುತಿದೆ.) ಕೆಳಗಿನ್ ಸಮಸೆಯಯನ್ುನ ನಿಮಗೆ ಸವಾಲಿನ್ ರ ಪ್ದಲಿಲ ನಿೋಡಿ ಮುಗಿಸುತೆಿೋನೆ: 

a = 9 ಮತು ಿb = 1 ಎಂಬ ಜೆ ೋಡಿ ಸಾವಭಾವಿಕ ಸಂಖ್ೆಯಗ್ಳಿಗೆ x ಒಂದು ತ್ತಾ-ಸಂಖ್ೆಯಯಾದರೆ ax + b ಕ ಡ ಒಂದು 
ತ್ತಾ-ಸಂಖ್ೆಯಯಾಗಿರುತಿದೆ ಎಂಬ ಗ್ುಣವಿದೆ. ಹಾಗಾದರೆ, ಈ ಗ್ುಣವುಳು ಎಲಾಲ (a, b) ಯುಗ್ಮಗ್ಳನ್ುನ 
ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ.  

ಶಯೈಲಯೋಶ್ ಶಿರಾಲಿ ಅವರು ಪ್ುಣೆಯ ಸಹಾಯರ್ದಾ ಶಾಲೆಯ (KFI) ನಿದೆೋಿಶ್ಕರ ,ಆಂಧಾಪ್ಾದೆೋಶ್ದ ಋಷಿ ವಾಯಲಿ ಶಾಲೆಯ “ಸಮುದಾಯ ಗ್ಣಿತ ಕೆೋಂದಾ”ದ 

ಮುಖ್ಯಸಥರ  ಆಗಿದಾದರೆ. ಇವರು ಭಾರತದಲಿಲ “ಮಾಯಥ್ ಒಲಿಂಪಿಯಾಡ್ ಆಂದೆ ೋಲನ್”ದೆ ಂರ್ದಗೆ ಗಾಢವಾಗಿ ತೆ ಡಗಿಸಿಕೆ ಂಡಿದಾದರೆ. ಇವರು 

ಪ್ೌಾಢಶಾಲಾ ವಿದಾಯರ್ಥಿಗ್ಳಿಗಾಗಿ ಅನೆೋಕ ಗ್ಣಿತ ಪ್ುಸಿಕಗ್ಳನ್ುನ ಬರೆರ್ದದುದ, ರೆಜ಼ನ್ನ್ಸ್ ಮತುಿ ಅಟ್ಸ ರೆೈಟ್ಸ ಆಂಗ್ಲ್ಸ್ ನಿಯತಕಾಲಿಕಗ್ಳ 

ಸಂಪ್ಾದಕರಾಗಿಯ  ಸೆೋವೆಸಲಿಲಸುತಿ್ತದಾದರೆ. ಇವರನ್ುನ ಸಂಪ್ಕ್ರಿಸಬಹುದಾದ ಮಂಚಂಚೆ ವಿಳಾಸ:shailesh.shirali@gmail.com 

 

 


